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1.Vorwort

Am Anfang war die Ausschreibung: Lernberaterln Mathematik, Dauer 2 Jahre,
Lehrveranstaltungen voraussichtlich in St. Polten.

Da mich Mathematik schon seit jeher interessiert, sprang mir diese Ausschreibung ins Auge.
Dann aber iiberwogen meine Zweifel: 2 Jahre lang andauernd vom noérdlichsten Waldviertel
nach St. Polten fahren, im Sommer als auch im Winter, nein, das wollte ich mir eigentlich
nicht antun. Ab und zu spukte der Gedanke an diesen Lehrgang aber doch noch in meinem
Kopf herum. Zwei Tage spiter bekam ich dann einen Anruf von Frau BSI Albl-Wolf mit dem
Auftrag, diesen Lehrgang zu absolvieren. Ehrlich gesagt: Wirklich gewehrt habe ich mich
nicht, denn eigentlich wollte ich ja daran teilnehmen. Und nun hatte ich auch eine gute
Ausrede: Ich wurde von der Frau Bezirksschulinspektorin geschickt.

So begann meine Weiterbildung und ich muss sagen, dass ich heute wirklich froh bin, sie
gemacht zu haben. Es ist einfach toll, vieles von dem Gelernten mit der eigenen Klasse
auszuprobieren, auch wenn manches im totalen Chaos endet. Aber wenn die Kinder am Ende
einer Mathematikstunde sagen: ,,Was, die Stunde ist schon aus, wir haben doch gar nicht
gerechnet!“, dann ist es fiir mich ein Beweis, dass Mathematik auch Spall machen kann und es
den Kindern oft gar nicht bewusst wird, wie viel sie in Wirklichkeit gerechnet und gelernt
haben.

Ich unterrichte derzeit eine 2. Klasse mit 15 Kindern. Ein Kind davon hat Sonderpéda-
gogischen Forderbedarf und nur beim Aufbau des Operationsverstindnisses mitgearbeitet. Ein
anderes Kind ist rechenschwach und arbeitete in seinem eigenen Tempo. Wenn also von
»allen Kindern* die Rede ist, sind diese beiden meist nicht mitgerechnet.

Schon zu Beginn dieses Schuljahres kamen einige Kinder oft auch ganz édngstlich zu mir und
fragten mich, wann wir denn mit dem Einmaleins beginnen wiirden. Sie hétten bereits mit der
Mama begonnen es auswendig zu lernen, denn es sei ja so schwer, sich das alles zu merken.
Vor zwei Jahren noch hitte mich das wahrscheinlich sehr gefreut, doch nun wollte ich mehr.
Ich wollte, dass ,,meine Kinder das Einmaleins auch verstehen und sich zu helfen wissen,
wenn sie einmal eine Rechnung nicht mehr im Gedéchtnis behalten hatten. Deshalb machte
ich sie sanft aber bestimmt darauf aufmerksam, dass wir das in der Schule zu gegebener Zeit
schon machen wiirden und sie keine Angst davor zu haben briuchten. Denn es kommt leider
nicht selten vor, dass das Einmaleins fiir einige Kinder zum Horrorgespenst wird, weil sie es
sich eben einfach ,,nicht merken konnen‘.

Aus diesem Grund nahm ich mir vor, mich intensiv mit der Problematik des Einmaleins

auseinanderzusetzen und habe auch darum meine Abschlussarbeit zu diesem Thema gewdhlt.



2. Es war einmal...

Das Einmaleins ist neben der ErschlieBung des Zahlenraums 100 das Hauptthema der zweiten
Schulstufe. Da ich mich an einer Schule befinde, wo es immer nur eine erste und zweite
Klasse gibt, (wir sind im Schulverband mit der Nachbargemeinde, dort befinden sich immer
die dritte und vierte Klasse) wollte ich mich etwas genauer mit dem Einmaleins beschiftigen
und herausfinden, wie ich es den Kindern beibringen konnte, ohne alles dem Fleif3 der Eltern
zu iiberlassen, die mit den Kindern Spriiche ohne wirkliche Bedeutung auswendig lernen.

Um etwas klar zu stellen: Ich bin immer noch der Meinung, dass die Kinder das Einmaleins
automatisieren miissen, sonst konnen sie in den hoheren Klassen die schriftlichen
Rechenverfahren nicht bewiltigen. Doch darf diese Automatisierung nicht durch stures
Auswendiglernen ohne Verstidndnis und Hilfen erfolgen.

Noch vor zwei Jahren war auch ich der Meinung, dass ,,MAN‘“ das Einmaleins einfach nur
auswendig lernen muss, da es ja schon immer so war, und es ja noch alle irgendwie geschafft
hitten. Ich war zwar bestrebt darauf zu achten, den Kindern zu erkldren, was malnehmen
heifit, doch kam mir nie in den Sinn, das Einmaleins durch die Kinder erarbeiten zu lassen.
Wie so viele andere Lehrer auch, hatte ich ,,tolles* Tafelmaterial, zum Beispiel Dreiecke fiir
die Erarbeitung des Dreier-Einmaleins, Spinnen fiir die Erarbeitung des Achter-Einmaleins
(acht Beine) usw.

Nachdem ich den Kindern die Bilder der jeweiligen Reihe an der Tafel dargeboten hatte,
wurden die Malsédtzchen daneben geschrieben und ausgerechnet, indem wir immer die gleiche
Anzahl (z. B. drei Ecken) addierten. Den Zusammenhang zwischen Multiplikation und
Addition erklirte ich aber nicht. Dann memorierten wir die Reihe so oft, bis ein Teil der
Klasse sie halbwegs konnte. Nun liel ich die Kinder mit den von mir hergestellten 1e1-
Materialien (z. B. Klammerkarten, Rechenschieber, LUK, Einmaleinsspinne, Rechendicher
usw.) arbeiten. Dies war, von meinem heutigen Wissenstand aus gesehen, eigentlich eine
sinnlose Téatigkeit.

Ich bin zwar noch immer der Meinung, dass diese ,,Lernspiele* sich gut zum Festigen der 1¢1-
Reihen eignen (vor allem wenn man bessere Schiiler gemeinsam mit schwicheren Schiilern
spielen ldsst, die ihnen Hilfestellung durch Nachbar-, Umtausch- oder Konigsaufgaben
geben). Nur hatte ich damals den Kindern keinerlei Mdoglichkeit geboten, sich die einzelnen
Sétzchen auszurechnen. Sie sollten sich die Spriichlein eben einfach nur merken, was fiir
Kinder mit schlechter Gedidchtnisleistung ein fast aussichtsloses Unterfangen darstellt.

Es durfte zwar jeder, wenn er eine Rechnung nicht mehr wusste, zur Tafel gehen und

nachsehen, aber ich méchte gar nicht wissen, wie viele von den Kindern das nicht gemacht



und einfach resigniert haben.

Die viele Zeit, die ich den Kindern anbot, um mit den Einmaleins-Materialien zu arbeiten, war
eigentlich fiir alle eine vergeudete Zeit. Denn die, die sich die Einmaleinssitzchen bereits
gemerkt hatten, brauchten die Lernangebote nicht mehr, und jene, die die Aufgaben noch
nicht auswendig wussten, waren total iiberfordert und hatten keine Chance, die Ubungen
selbstindig zu bewiltigen.

Denn auch wenn ich ihnen an der Tafel gezeigt hatte, dass jedes Mal nur die gleiche Menge
dazu kommt, war es fiir sie nicht moglich, die Einmaleins-Rechnungen auszurechnen. Dies
hatte folgende Griinde:

0 Ich ging nach dem jeweiligen Buch vor, und der Zahlenraum 100 war zum Zeitpunkt
der Erarbeitung des Einmaleins noch nicht vollig erschlossen. Das heifit, dass in den
mir bekannten Rechenbiichern bereits Einmaleinsreihen bearbeitet werden, bei denen
man - mochte man sich ein Einmaleinssidtzchen errechnen - Zehneriiberschreitung
bzw. —unterschreitung mit Zehner-Einer-Zahlen bendtigt. Nur leider wurde diese noch
gar nicht erarbeitet.

0 Die von mir an der Tafel angebotenen ,,Erklarungen® reichten meist nicht einmal den
sehr guten Schiilern, um das Einmaleins zu verstehen. Diese hatten nur den Vorteil
eines guten Gedichtnisses. Aber alle hatten viel zu wenig Einsicht in die Operationen
und waren daher auch nicht in der Lage, Nachbaraufgaben, Tauschaufgaben oder
Beziehungen zwischen den einzelnen Einmaleinsreihen zu nutzen.

Nach zwei Tagen Einmaleinsmaterialien und verschiedenen Arbeitsbléttern ,.erarbeitete* ich
an der Tafel das Einsineins, indem ich die In-Aufgaben den jeweiligen Malaufgaben
zuordnete.

Nun bekam jedes Kind z. B. zehn Salzstangerl und sie durften so oft zwei essen, bis keine
mehr da waren. Jedes Mal, wenn sie zwei Salzstangerl gegessen hatten, sollten sie einen
Strich machen. So kamen wir darauf, dass man fiinfmal zwei essen kann, wenn man 10
Solettis hat. Folgerung: 2 in 10 = Smal.

Dies ist meiner Meinung nach gar keine so schlechte Methode, wenn man sie zusétzlich zu
weiteren Messaufgaben macht. Denn das grofite Problem bei dieser In-Erarbeitung ist, dass
die Kinder im Nachhinein nicht mehr kontrollieren konnen, ob sie auch richtig gemessen
haben. Es ist ofter vorgekommen, dass ein Kind vergal3, einen Strich auf das Blatt zu machen,
wenn es zwei Solettis gegessen hatte und so zu einem anderen Ergebnis kam. Jetzt wiirde ich
sagen: ,,SUPER, lasst uns doch iiberlegen, wie wir herausfinden konnen, wie oft ich zwei aus

zehn wirklich herausnehmen kann.* Damals aber stellte ich einfach fest, wie oft zwei wirklich



in 10 geht, und diejenigen, die ein anderes Ergebnis herausbekommen hatten, mussten mir
einfach glauben. Auflerdem machte ich meist nur sehr wenige dieser Messaufgaben und nur
bei der Zweierreihe und dann nie wieder. Ich verlieB mich darauf, dass alle Kinder das IN-
Rechnen sofort begriffen hétten. Auch zu den In-Reihen gab es dann Materialien, mit denen
die Kinder arbeiten konnten. Thre einzige Hilfe - auler mir - war wieder die Tafel, an der die
Reihen an der Hinterseite standen. Meistens wurden aber weder ich noch die Rechnungen an
der Tafel zur Unterstiitzung herangezogen. Wahrscheinlich waren die Kinder sowohl durch
mich als auch durch ihre Eltern der Meinung, dass sie alles auswendig lernen miissten, und
das eben noch nicht geschafft hitten.

Jedes Kind hatte einen Einmaleins-Pass. Darin waren fiir jede Einmaleinsreihe drei Késtchen
vorgesehen. Die Kinder sollten das Einmaleins einmal vorwirts, einmal riickwirts und einmal
durcheinander beherrschen. Jedes Kind wurde von mir abgefragt. Riickblickend betrachtet
fallt mir auf, dass viele Kinder das Einmaleins vorwirts gut konnten. Einige konnten es auch
riickwirts recht gut. Aber nur wenige konnten es durcheinander gut, ohne sich die ganze
Malreihe immer wieder leise vorzusagen, oder zumindest die Ergebniszahlen. Die Kinder, die
das Einmaleins auch durcheinander gut konnten, waren wohl die mit einer sehr guten
Gedichtnisleistung, die sich alle 121 Spriiche — zumindest kurzfristig — gut auswendig
gemerkt hatten.

Beim Einsineins gab es ohnehin sehr oft grolere Probleme und ich musste mit dem Hinweis
auf die jeweilige Einmaleinsrechnung weiterhelfen. Leider half auch das oft nicht recht viel,
da viele Kinder den Zusammenhang zwischen Einmaleins und Einsineins nicht richtig
verstanden hatten. Was ja auch kein Wunder ist, wenn man bedenkt, dass meistens die
Malsitzchen noch gar nicht gefestigt waren, und die dazugekommenen Insitze die Kinder
vollig verwirrten. Also mussten sich diese Kinder zusitzlich zu den Malspriichlein auch noch
121 Inspriichlein auswendig merken.

Dank der groBen Miihe der Eltern, die die Sétzchen mit ihren Kindern brav trainierten,
meisterten aber dann doch fast alle Kinder die groe Hiirde des Einmaleins und Einsineins.
Den anderen wurde eben bescheinigt, dass sie zu wenig gelernt hitten und fleiBiger iiben
miissten.

Im Nachhinein betrachtet kann man nur den Hut vor all jenen Kindern ziehen, die das
Einmaleins und Einsineins trotzdem gelernt haben und in so vielen Klassen auch jetzt noch so
eintrainieren.

Durch den Mathematiklehrgang hoch motiviert nahm ich mir vor:

DIESES MAL WIRD ALLES ANDERS!



3. Was die Fachliteratur zum Thema Einmaleins meint

Grundsitzlich sind sich alle Fachdidaktiker einig, dass reines Auswendiglernen der
Einmaleinsreihen nicht zielfithrend ist. Aulerdem vertreten sie die Meinung, dass ohne ein
ausreichendes Operationsverstindnis und eine gewisse Sicherheit beim Ausrechnen des
Einmaleins die Divisionen - oder im Zusammenhang mit dem Einmaleins besser bekannt als
In-Rechungen - nicht im Unterricht behandelt werden sollten.

Jedoch gibt es auch unter den Fachdidaktikern unterschiedliche Auffassungen, wie das

Einmaleins am besten erarbeitet werden konnte.

3.1 Die Erarbeitung des Einmaleins nach Wittmann und Miiller

Wittmann und Miiller stellen in ihrem ,Handbuch produktiver Recheniibungen
unterschiedliche Wege vor, auch wenn sie selbst die ganzheitliche Methode der
Einmaleinserarbeitung bevorzugen. Diese verschiedenen Wege sind meiner Meinung nach
darauf ausgerichtet, die Lehrer vorsichtig an eine neue Art der Einmaleinserarbeitung
heranzufiihren.

Ihre Vorgehensweise beginnt mit multiplikativen Situationen und Bildern aus der Umgebung

der Kinder, etwa Heftstapeln mit der gleichen Anzahl an Heften oder verschiedenen

Verpackungen mit gleicher Anzahl an Inhalt.

Darauf folgt das Legen von Malaufgaben mit Plittchen, wobei alle von den Schiilern gelegten

Moglichkeiten besprochen werden, dann jedoch gleich die Punktefelddarstellung als
bevorzugte Legeweise erarbeitet wird.

Sie bevorzugen die Punktefelddarstellung von Anfang an und geben hierfiir unter anderem
folgende Griinde an:

In ein- und demselben Feld kann man ...viermal sechs Plittchen und sechsmal vier
Plittchen gleichzeitig sehen.

... Die iibersichtliche Darstellung gestattet auBerdem eine Okonomie des Abzihlens.
Alle Felder zum 1x1 sind Teilmuster des Hunderterfeldes (,,zehnmal zehn*-Feld).

... Zahlreiche multiplikative Muster des tidglichen Lebens haben bereits von sich aus
Felderstruktur.

... Die durch das Feld definierte Malaufgabe und ihr Ergebnis konnen 6konomisch
bestimmt werden. (Wittmann/Miiller, 1994, 112)

Nach eingehender Bearbeitung und Entdeckungen beim Umlegen der Pléittchen wird mit dem

Hunderterfeld und dem 1¢1-Winkel weitergearbeitet. Dies ist ein Hunderterpunktefeld, auf

dem durch Verschieben eines Blattes, aus dem ein Quadrat herausgeschnitten wurde, alle

Malaufgaben dargestellt werden konnen (siehe Seite 21 bzw. Anhang Seite 49).



Nach und nach werden alle gelegten Aufgaben zerlegt und mit Hilfe der Fiinfereinteilung am
Hunderterfeld errechnet. Hierbei wird nicht auf das Auswendigwissen der Malsdtzchen
geachtet, sondern auf die additive Zerlegung der Aufgaben.

Zum Beispiel wird die hier aufgezeigte Rechnung wie folgt errechnet:

ein Fiinfundzwanzigerfeld = 25 OO0O0O0Q [O
_ B OOO00Q O

also: 25+ 10 +7=42 00000 |0

of— oOoO00Q O

7e6=42 00003d |0
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Eine Moglichkeit, um weiterzuarbeiten sehen sie in der Foliengeraden und dem Folienkreuz.

Abb. 2

rote Gerade auf Overheadfolie rotes Kreuz auf Overheadfolie

Diese konnen zusitzlich zum Einmaleinswinkel, oder aber auch alleine auf dem
Hunderterfeld eingesetzt werden, um Aufgaben in kleinere Aufgaben zu zerlegen oder besser
einsichtig zu machen. Die folgende Abbildung zeigt, dass hierdurch das Rechnen oft sehr

erleichtert werden kann. Wie hier: 9¢9 ist 100-19 oder 109 - 9

Folienkreuz

Abb. 3 9 mal 9 brechnet sich aus 100 - 19.

Ich mochte hierzu sagen, dass mir das Arbeiten mit dem 1¢1-Winkel leichter féllt und auch

besser gefillt.



Womit ich gute Erfahrungen gemacht habe, ist ein 1¢1-Winkel aus festen, aber
durchscheinenden Heftumschldgen. Hier sieht man die abgedeckten Punkte zwar noch

einigermaflen durch, jedoch ist deutlich erkennbar, was abgedeckt wurde.

3.1.1 Der Einmaleinsplan

Die Autoren arbeiten dann mit dem Einmaleins-Plan weiter, fiir den es zahlreiche Anregungen
im Handbuch gibt, etwa zum Ubersetzen des Punktefeldes auf eine lineare Reihe,
Orientierungsiibungen am groen Einmaleinsplan usw. Da mir personlich diese Art der
weiteren ErschlieBung nicht so zusagt, mochte ich hier auch nicht allzu genau darauf
eingehen. So sieht der Einmaleins Plan aus, der einmal grof} in der Klasse und fiir jedes Kind

verkleinert vorhanden sein sollte.
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Ziel der Ubungen am Einmaleinsplan sollte es sein, dass zumindest die kurzen Reihen (1e, 2e,
5S¢ und 10¢) von den Kindern aus dem Gedichtnis abgerufen werden konnen. Alle anderen

Aufgaben lassen sich dann daraus errechnen. Zur Erlduterung sei folgendes Beispiel gebracht:

Kurze Reihe: 3 6 15 30

Lange Reihe 3 6 9 12 15 18 21 24 27 30
6+3  6+6 1543 15+6 30-6 30-3
15-3 12412

Wittmann und Miiller (1944) schlagen vor, dass jedes Kind den Plan so lange benutzen kann,

wie es mochte, wodurch sich automatisch eine Differenzierung der einzelnen Kinder ergibt.



Obwohl mir, wie bereits erwéhnt, der Einmaleinsplan nicht so zusagt, finde ich daran gut,
dass man Beziehungen der ,,verwandten* Reihen sehr leicht darauf ablesen kann, da diese
Reihen immer genau untereinander angeordnet sind.

Eine gute Idee finde ich die Einkleidung der 1¢1-Aufgaben in 1e1-Hé&user. Diese sind den

Kindern aus dem 1. Schuljahr bereits als Rechenhduser bekannt, wo Zahlen zerlegt werden.

12
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Abb. 5

Mit dem 1¢1-Plan konnen sie so gelost werden, dass die Zahl, die sich im Dach des Hauses
befindet, die letzte ist, die nicht mit z. B. einem Blatt abgedeckt wird. So lassen sich die
Rechnungen, die das gleiche Ergebnis haben, einfach ablesen. Viel spannender finde ich es
aber, die Kinder selbst auf die Rechnungen kommen zu lassen, indem man ihnen z. B. als
Aufgabe stellt: ,, Welche verschiedenen I1¢1-Aufgaben kannst du mit immer 12 Plittchen

legen? Schaffst du es, das ganze Haus zu fiillen? “ (Genaue Anleitung siehe Anhang Seite 37)

3.1.2 Die Einmaleins-Tafel (Mal-Tafel)

Die Einmaleinstafel wurde aus der Multiplikationstabelle entwickelt. Es wurden nicht die
Ergebnisse, sondern nur die Aufgaben eingetragen. (Eine grofe Einmaleinstafel ist im
Anhang sowohl einmal in Farbe als auch schwarz-weifl zum Kopieren fiir die Kinder zu

finden, siehe Seite 38-39.)
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In der Mal-Tafel sind - wie hier zu erkennen ist — verschiedene Aufgaben verschieden gefirbt.
Die Aufgaben mit 1 und 10 (Randaufgaben) sind sehr einfach und miissen meist nicht extra
gelernt werden. Trotzdem sind es wichtige Aufgaben, das sollten die Kinder wissen; denn
man braucht sie zum Errechnen anderer Malaufgaben. Sie sind griin eingefirbt, auler sie
gehoren zu einer anderen Aufgabenserie.

Alle Verdoppelungsaufgaben, also zum Beispiel sowohl 2¢4 als auch ihre Tauschaufgaben
wie 4¢2 sind besonders wichtige Kernaufgaben und bis auf die Aufgabe 2¢2, blau eingeférbt.
Zu den Malaufgaben mit 5 gehoren auch die Tauschaufgaben der Ser-Reihe. Sie sind gelb
gefirbt, auller jene Aufgaben, die zu einer anderen Serie gehoren.

Die Quadratzahl-Aufgaben sind Malaufgaben mit gleichen Zahlen, z. B. 4¢4, und rot

gefarbt. Sie ergeben sich am Hunderterfeld, wenn man den 1¢1-Winkel diagonal verschiebt.

____________

___________________

________________________

Abb. 7 'XXXX )Y

Wittmann und Miiller stellen im Buch folgendes Konzept vor, um mit den Kindern das
Einmaleins an der Mal-Tafel weiter zu erarbeiten.

0 Orientierungsiibungen: Die Firbung der Aufgaben soll von Kindern erkldrt werden.

Welche Gemeinsamkeit haben die Aufgaben mit der gleichen Farbe? Dabei werden

vorerst folgende Aufgaben besprochen:

* Randaufgaben /Den Kindern soll klargemacht werden, dass diese
* Malaufgaben mit 2 Aufgaben besonders wichtig sind, da man, wenn
* Malaufgaben mit 5 < man sie weil3, die restlichen Aufgaben schnell
¢ Quadratzahlen errechnen kann.

—

0 Koordinierungsiibungen im Zusammenhang mit dem Einmaleins-Plan und dem Legen
der Aufgaben am Hunderterfeld mit dem Winkel

0 Operative Aufgabenserien: dabei am Hunderterfeld immer mitlegen, um
Veridnderungen begriinden zu kénnen
* Aufgaben aus einer bestimmten Reihe oder Zeile
e Spalte
* Nachbaraufgaben



e Ausschnitte
Bei Wittmann und Miiller findet man eine Vielzahl an Ubungsmoglichkeiten und

Arbeitblittern, die ein stures Auswendiglernen ohne Verstindnis verhindern sollen.

3.2 Was sagen Radatz, Schipper, Droge und Ebeling zum Thema Einmaleins

Auch Radatz, Schipper, Droge und Ebeling vertreten die Meinung, dass erst dann mit dem
Malrechen begonnen werden darf, wenn alle Kinder eine gewisse Sicherheit beim Rechnen im
Zahlenraum 100 aufweisen. AuBBerdem vertreten sie den Standpunkt, dass ,.ein begriffliches
Verstdndnis vom Multiplizieren und eine gewisse rechnerische Sicherheit im Umgang mit
dieser Operation* (Radatz, Schipper, Droge und Ebeling, 1998, 81) bei den Kindern
vorhanden sein muss, bevor mit der Division begonnen werden kann.

Hier stehen sie also auf demselben Standpunkt wie Wittmann und Miiller.

3.2.1 Die verschiedenen Grundvorstellungen der Multiplikation

Es wird unterschieden zwischen:

0 Zeitlich-sukzessiver Aspekt: Eine gleiche Handlung wird 6fter wiederholt. (Susi greift
dreimal in ihre Tasche und nimmt immer 2 Murmeln heraus.)

0 Réiumlich—simultaner Aspekt: Gleichgrole Mengen werden als Teil eines Ganzen
gesehen (3 Teller mit je 4 Birnen).

0 Vergleichsaspekt: Es wird ein Vergleich von zwei Mengen vorgenommen. (Rosi hat 2
Zuckerl. Toni hat dreimal so viele.)

0 Kombinatorischer Aspekt: Hier werden alle moglichen Kombination zwischen den
Elementen zweier Mengen herausgefunden. (Rosi hat 2 Rocke und 3 Pullover. Wie oft
kann sie sich anders anziehen?)

(vgl. Radatz, Schipper, Droge und Ebeling, 1998, 82f)

Es wird festgestellt, dass sich fiir die Erarbeitung der Malrechungen in der 2. Schulstufe nur

die beiden ersteren eignen.

3.2.2 Erarbeitungsmoelichkeiten der Multiplikation im Unterricht

Die Autoren beschreiben im Handbuch 7 Stufen, die sich bei der Erarbeitung der
Multiplikation unterscheiden lassen:

0 Immer wieder die gleiche Menge legen bzw. herholen, um ein ,,anschauliches

Verstiandnis vom ,,mal““-Begriff* zu gewinnen‘ (Radatz, Schipper, Droge und Ebeling,

1998, 83)



0 Arbeiten mit Punktbildern und multiplikativ strukturiert gelegten Mengen

0 Aufschreiben der Rechnung zur Handlung unter Beachtung des Zusammenhanges der
Addition und der Multiplikation

0 Untersuchen der Beziehungen zwischen den einzelnen Malaufgaben (Tauschaufgaben
und Zerlegungsaufgaben)

0 ,Entdecken bzw. Erarbeiten unterschiedlicher Losungswege fiir Multiplikationsauf-
gaben* (Radatz, Schipper, Droge und Ebeling, 1998, 83)

0 Konigsaufgaben lernen

0 Verschiedenste Ubungen zum Einmaleins

3.2.3 Zusammenhinge der einzelnen Malaufeaben untereinander

Die grofite Bedeutung bei der Erarbeitung des Einmaleins haben, wie auch bei Wittmann und
Miiller (1994), die Zusammenhinge der Malrechungen untereinander. Aus der nachfolgenden

Grafik lassen sich diese meiner Meinung nach besonders gut einsehen.

Konigsaufgabe

Verdoppeln

v

Nachbarschalt Verdoppeln

Nachbarschaft

Nachbarschaft

Verdoppeln Verdoppeln

Nachbarschaft

Zusammen-
6-x selzen mil 8 x

2.x
Halbieren /

Zusammenscizen
mit2 - x

Abb 8 e ml‘\{:hiﬁ* 9-x

Aus der Abbildung wird klar, dass man aus den so genannten Kern- oder Konigsaufgaben alle

Nachbarschafl

anderen Malaufgaben errechnen kann, sei dies durch Verdoppeln, Halbieren, Nachbar-



aufgaben oder Zusammensetzungen der Konigsaufgaben. Natiirlich versteht spitestens jetzt
jeder, warum die Kinder zum Zeitpunkt der Erarbeitung des Einmaleins schon Sicherheit
beim Rechnen im Zahlenraum 100 haben miissen. Ist diese Sicherheit nicht gegeben, kénnen
die Zusammenhinge nicht genutzt werden. Denn wie soll sich ein Kind etwa die Rechnung
77 aus der Zusammensetzung 5¢7+2¢7=35+14 ausrechnen, wenn es noch nicht gelernt hat,

im Zahlenraum 100 zu rechnen.

3.2.4 Moglichkeiten der unterrichtspraktischen Erarbeitung

Radatz, Schipper, Droge und Ebeling arbeiten im Unterschied zu Wittmann und Miiller mit

dem Rechenrahmen und einer anderen 1¢1-Tafel (leere 1°1-Tabelle siche Anhang Seite 41).

Sie schlagen vor, die Einmaleinstafel gemeinsam mit

e |0 1|2 34 |5 6|7 8|9 10

o Joo|o1]02 03 ]04]05 |06 07 |08]00 |00 den Kindern zu entwickeln. Jedes Kind bekommt seine
1 (1011412 13714151617 1819110 . . L

> 5olsi B 2a 50 e 127 BRI Yo eigene Tafel. Weiters sollten alle Konigsaufgaben
| 3 |30|31 323334353637 38|39 >0 (nicht nur wie hier die Quadratzahlen) gefirbt werden.
4 |40 |41 42143 |44(45]|46]47 4849 410
|5 [s0 515253 5455|5657 5859|510 Es wird auch vorgeschlagen, dass die vom Kind
6 |60,6:1]62 636465666768 |69 |610 . .

T P — ; bereits gekonnten Aufgaben durchgestrichen oder
7 1707172173 174175|76 77|78 179 7‘107

§ |80 |81 (82|83 8485|8687 88 89 %09 {iberklebt werden konnen. Somit hat jedes Kind eine
9 |90(91[9293194]95 96|97 98|99 %10

10 [100 | 101 102103104105 {106 [107] 103|010 oo eigene Kontrolle, welche Aufgaben es noch lernen

Abb. 9

AuBlerdem verwenden sie auch die leere Hundertertafel zum
Darstellen von Einmaleinsaufgaben.
Mir personlich gefillt das Punktefeld besser. Ich finde es

iibersichtlicher und fiir die Kinder leichter zu ,,durchschauen®.

muss.

Abb. 10

Die Autoren arbeiten aber, genauso wie Wittmann und Miiller, auch mit dem Hunderter-
Punktefeld. Neben vielfachen Ubungen, unter anderem auch die schon bekannten
Rechenhiuser, findet man Einmaleinsaufgaben am Zehner-Rechenkreis, was meiner Meinung

nach dann beim Memorieren der Malreihen eingesetzt werden kann. Diese Ubung gefllt vor



allem den Kindern sehr gut, da am Rechenkreis immer wieder andere schone Muster
entstehen.

) ) . . Die Dreier-Reih
Er funktioniert so: Bei Null wird begonnen und der e 5

Faden wird iiber die Zahlen der jeweiligen

(13)

Einmaleinsreihe gespannt. Bei Ergebniszahlen iiber 10

(o)

werden nur noch die Einer beriicksichtigt (also hier etwa

bei 3¢8=24 nur 4).

) ) Abb. 11
Die Autoren unterbreiten auch noch den Vorschlag zum

Anlegen einer Lernkartei (siehe Anhang 40). Ich habe diese Kartei beigefiigt, obwohl sie mir
selbst nicht so gut gefillt, da hier die Betonung doch sehr stark auf den einzelnen Malreihen
liegt. Was mir daran trotzdem gefillt, ist, dass jedes Kind die Moglichkeit hat selbst

dazuzuschreiben, wie es zum Ergebnis der Malaufgaben kommt.

3.3 Zusammenfassung

Zusammenfassend konnte man also sagen, dass ausgehend von Handlungssituationen
(zeitlich-sukzessiver Aspekt), fiir die jedes einzelne Kind geniigend Zeit zur Verfiigung haben
muss, ein Operationsverstdndnis fiir die Multiplikation aufgebaut werden soll. Schon hierbei
soll auf Zusammenhinge wie etwa Nachbaraufgaben geachtet werden. Danach - oder
teilweise auch schon gleichzeitig - wird das rdumliche Nebeneinander von gleichmichtigen
Mengen (rdaumlich-simultaner Aspekt) bearbeitet (Punktefeld). Im Weiteren sollen die Kinder
durch das Zuhilfenehmen schon bekannter Aufgaben (Konigs- oder Kernaufgaben) andere
Aufgaben 16sen. Fiir diese Anwendung ist vor allem die Einsicht in das Vertauschungsgesetz
(Kommutativitdat) und in die Zerlegung von Malaufgaben (Distributivitit) notwendig. Fiir

jedes Kind sollten individuelle Losungshilfen angeboten werden.



4. Theorien lesen ist super— selbst probieren noch viel besser

4.1 Am Anfang war der Frust

Wie anfangs schon erwéhnt, ist einer der groBen Fehler, den man beim Lehren des Einmaleins
machen kann, dass man zu friith damit beginnt. Hier muss ich wiederum sagen: Ich bin der
Meinung, es kommt darauf an, womit man beginnt. Ich habe in diesem Schuljahr schon sehr
frith mit dem Einmaleins begonnen, ndmlich Anfang Oktober.

Natiirlich konnten meine Schiiller zu diesem Zeitpunkt die Zehneriiber- bzw.
Zehnerunterschreitung noch nicht perfekt. Deshalb wire es auch vollig sinnlos gewesen, das
Einmaleins wie iiblich den Kindern ,,vorzustellen*.

Stattdessen begann ich mit dem Aufbau des Operationsverstindnisses fiir das Einmaleins.

In Anbetracht dessen, dass ich im Vorjahr mit den Kindern schon am Aufbau des
Operationsverstdandnisses gearbeitet hatte, wog ich mich in der Sicherheit, dass mindestens 90
% meiner Schiiler die Aufgabe ,,LLege 3 mal 5 Kastanien auf den Tisch!* in Windeseile gelost
haben wiirden. Sehr schnell holten die Kinder mich auf den Boden der Realitit zuriick.
Anfangs konnte sich kein einziges Kind daran erinnern, dass wir ,,so etwas schon einmal
gemacht hatten®. Als ich dann die im Vorjahr anfangs iibliche Sprechweise: ,,Geh dreimal
und hol immer 5 Kastanien!* wieder verwendete, waren es immerhin schon 3 Kinder, die sich
erinnern konnten. Vollig frustriert, ob denn meine Arbeit umsonst gewesen sei, begann ich zu
iberlegen, was ich falsch gemacht haben konnte. Ich hatte doch ganze zwei Wochen damit
zugebracht, den Kindern regelmidfig Aufgaben zu stellen, die sie dann bringen und legen
mussten. War das wirklich zu wenig gewesen? Vom heutigen Standpunkt aus muss ich leider
sagen: JA, das war zu wenig. Die Kinder konnten zwar am Ende dieser zwei Wochen alle eine
Malaufgabe legen, doch scheinbar haben sie diese Operation genauso schnell wieder
vergessen, wie sie sie gelernt hatten. Es ist also, will man das Operationsverstindnis fiir die
Multiplikation schon in der ersten Klasse absichern, meiner Ansicht nach unbedingt
notwendig, immer wieder Malaufgaben legen oder zeichnen zu lassen. Dieses IMMER

WIEDER hatte ich in der 1. Klasse leider versdumt, also fing ich wieder ganz von vorne an.

4.2 Aufbau des Operationsverstindnisses

Wie das Wort Operationsverstidndnis schon sagt, muss man hier operieren = handeln, damit
man etwas verstethen kann. Doch dem nicht genug, muss das Kind die mathematische
Bedeutung des ,,IMMER WIEDER DAS GLEICHE HOLEN/LEGEN® auch verstehen. Auf
dem Weg dorthin gibt es einige wichtige Stufen, die ich der Fachliteratur entnommen habe

(vgl.: Gaidoschik, 2006, 4 ff; Gerster, 1998, 387 ff).



4.2.1 Handlung nach genauen Anweisungen durchfithren

Zum Autbau des Operationsverstindnisses arbeiteten wir beim Legen der Aufgaben quer
durch die Malreihen. Das Ausrechnen der Malaufgaben wire zu diesem Zeitpunkt nur
hinderlich gewesen. Die Kinder sollten sich ganz auf das Handeln konzentrieren konnen.
Damit alle sehen konnten, was geschah, saBen wir im Sitzkreis am Boden.

Die Kinder bekamen von mir sprachlich genau formulierte Anweisungen, die sie auch leicht
ausfiihren konnten z. B. ,,Geh” dreimal zur Schachtel mit den Kastanien. Hol” jedes Mal 4
Kastanien und leg” sie in die Mitte unseres Sitzkreises.*

Die Fachliteratur nennt dieses ,,nach einander immer wieder die gleiche Menge hinlegen®, wie
bereits erwéhnt, den ,,zeitlich —sukzessiven* Aspekt der Multiplikation.

Natiirlich war die Anweisung nicht jedes Mal so genau. Nach einigen Versuchen lautete sie
nur noch: ,,Geh” dreimal und hol” immer 4 Kastanien!*.

Anfangs zihlten einige Kinder mit, wie oft schon gegangen worden war. Eine andere
Moglichkeit, es den Kindern leichter zu machen besteht darin, die genannte Menge in kleine
Schiisseln zidhlen zu lassen. Jedes Mal, wenn das Kind ein neues Mal geht, nimmt es eine
neue Schiissel mit, zdhlt die gewiinschte Anzahl hinein und stellt die Schiissel in die Mitte des
Kreises. So ist es, vor allem fiir schwichere Schiiler, leichter zu erkennen, wie oft sie schon
gegangen sind. AuBerdem ist es bei groleren Mengen (z.B. Geh” 3 mal und hol” immer 9
Kastanien!) fiir Kinder schwer, diese zu tragen. Die Schiisseln erleichtern dies.

Von Anfang an versuchten wir, die Malrechnung auch gleichzeitig als Addition zu
formulieren. Wenn also ein Kind — um bei dem genannten Beispiel zu bleiben - 34 Kastanien
geholt hatte, bildeten wir eine Addition: ,,Hier liegen jetzt 4+4+4 Kastanien...“, und noch
einmal eine Multiplikation: ,,...das sind 34 Kastanien.“ Gerade der Gedanke der Addition ist
fiir das spitere Rechnen mit der Nutzung der Zusammenhidnge zwischen den einzelnen
Aufgaben sehr wichtig.

Nachdem jedes Kind das einmal mit mir durchgespielt hatte, teilte ich die Kinder in Gruppen
ein. Dabei achtete ich darauf, dass sich in jeder Gruppe ein Kind befand, dass meiner
Meinung nach schon groBere Sicherheit bei der Durchfithrung der Anweisungen hatte. Nun
konnten sich die Kinder selbst Anweisungen geben. Aus eigener Erfahrung ist es sinnvoll,
sich mit den Kindern auszumachen, keine zu groflen Zahlen zu verwenden. Wir einigten uns
nach anfidnglichen Schwierigkeiten auf Zahlen bis 10. Natiirlich wire es fiir das
Operationsverstidndnis nicht hinderlich, gréere Zahlen zu verwendet. Es dauert sonst aber zu
lange (etwa bei: ,, Geh 20 mal! “) bzw. sind die Mengen auch mit den Schiisseln nicht mehr zu

transportieren (z. B.: ,, Hol immer 27 Kastanien! ).



4.2.2 Handlungen nach verkiirzten Anweisungen durchfithren

Der nichste Schritt ist nun, dass die Kinder verkiirzte Anweisungen ausfiihren kénnen: ,,Hol”
4mal 6 Kastanien!* Hierzu wire zu sagen, dass, auch wenn es fiir uns einfach klingt, das nicht
fiir alle Kinder einfach ist. Manche Kinder sagen sich dann den vorher gelernten Auftrag leise
vor: ,,Geh” 4mal, hol 6 Kastanien.” Und hier sieht man meiner Meinung nach, wie wichtig der
erste Schritt mit den genauen Anweisungen und den Additionsaufgaben ist. Denn nur
dadurch, dass sie diesen Schritt gelernt haben, gelingt es nun, auch die verkiirzte Sprechweise
zu verstehen. Das, was einige Kinder also oft von selbst machen, ist aber auch fiir alle anderen
notwendig, ndmlich das Versprachlichen des abgekiirzten Auftrages. Hierdurch erfolgt, genau
wie durch die Additionsaufgaben, die Unterscheidung zwischen Multiplikator und
Multiplikand. Der Multiplikator sagt uns immer, WIE OFT die Handlung durchgefiihrt
wird. Der Multiplikand sagt uns, WIE VIELE jedes Mal geholt werden. Natiirlich
verwendete ich die Begriffe Multiplikator und Multiplikand nicht. Jedes Kind formulierte nur
den Auftrag selbst aus: ,,4mal gehen, jedes Mal 6 holen®. Am Ende dieses Lernschrittes sollen
die Kinder eine abstrakte Anweisung wie z. B. ,,4mal 6 - dies ist fiir Kinder noch schwerer
umzusetzen als ,,Hol” 4mal 6!* - erkldaren und legen konnen und wissen, dass die beiden
Faktoren in einer Malaufgabe unterschiedliche Bedeutung haben.
Bei diesen Anweisungen versuchte ich, schon eine gewisse Einsicht in die Zusammenhinge
der Einmaleinsaufgaben aufzubauen. Wenn etwa 54 Kastanien geholt wurden, lautete meine
Frage: ,, Was musst du tun, damit wir dann 6°4 Kastanien hier liegen haben?* Die Kinder
antworteten dann meist: ,,Ich muss noch einmal gehen.“ Nun bohrte ich weiter: ,,Und wie
viele holst du dazu?“ Die Antwort war meistens klar: ,, Noch einmal 4 dazu. *
Diese Einsicht — noch einmal das Gleiche dazu holen - ist fiir das spitere Errechnen der
Einmaleinsaufgaben von immenser Bedeutung. Denn haben die Kinder nicht verstanden, dass
der Multiplikand - in diesem Fall - noch einmal dazu gegeben werden muss, passieren dann
beim Rechnen oft folgende Fehler:

507=35  67=40
Es wurde nicht der Multiplikand, sondern der Multiplikator addiert. Das Kind verbindet mit
der Rechnung 5¢7 nicht auch 7+7+7+7+7 und kann somit die Zusammenhinge der einzelnen
Malaufgaben, hier die Nachbaraufgabe, nicht nutzen.
AuBerdem begannen wir nun auch die Aufgaben aufzuschreiben. Den Malpunkt kannten die
Kinder noch aus der ersten Klasse und einige konnten sich auch noch an ihn erinnern. Mir
gefillt die Erkldarung fiir den Malpunkt, wie sie in den meisten Rechenbiichern vorkommt,

ganz gut. Ich habe dies deshalb auch so wie dort vorgeschlagen gemacht:
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Beim Aufschreiben der Handlungsabldufe haben wir anfangs immer das Wort ,,mal*
ausgeschrieben. Die Rechnung hiel dann also: 3 mal 4. Nach einer Weile fragte ich die
Kinder, ob sie es nicht listig finden immer dieses ,,mal*‘ schreiben zu miissen. Sie bejahten.
Worauf ich ihnen erklarte, dass es auch den Erwachsenen zu fad war, und sie sich aus diesem
Grunde ein Zeichen fiir das Wort {iiberlegt hitten. Natiirlich kannten einige Kinder den
Malpunkt schon, doch den Punkt als Uberbleibsel vom Wortchen ,,mal“ als Inneres des
kleinen @ zu sehen, kannten viele nicht. Es war fiir sie eine einleuchtende Verkiirzung und
eine Erleichterung, da in der ersten Klasse das Schreiben ja doch noch sehr anstrengt. Deshalb
nahmen sie den Malpunkt gerne an und merkten ihn sich auch recht leicht.

Schwierigkeiten stellten sich trotzdem oft dann ein, wenn ein Kind einen Auftrag ausfithren
sollte, den es nur geschrieben sah. Hier musste ich immer wieder an die detailliert gestellten
Auftriage erinnern und sie von den Kindern formulieren lassen.

Dies war fiir mich ein Hinweis, dass wir uns erstens im Vorjahr zu wenig mit dem Malbegriff
auseinandergesetzt hatten und zweitens die Rechungen bereits im ersten Schritt aufschreiben
hitten sollen. Dann hitten die Kinder mehr Zeit gehabt, sich an das Schriftbild im
Zusammenhang mit der Handlung zu gewohnen. Doch nach einigen Tagen, in denen wir
zwischendurch immer wieder Malaufgaben nach schriftlichen Anweisungen legten und die

Rechnung vorher versprachlichten, gelang es allen.

4.2.3 Einmaleinsaufgaben zeichnen und gezeichnete Aufeaben erkennen

Die néchste Problemstellung lautete: ,,Wie konnen wir so eine Aufgabe zeichnen?“ Man
glaubt nicht, wie erfinderisch die Kinder bei solch einer Problemstellung sind. Einige
zeichneten den Multiplikanden immer in Kreise (sie sagten dazu, das seien die Schiisseln),
andere zeichneten Wiirfelbilder, wieder andere einfach nur lauter Hiufchen. Nur drei Kinder
wussten nicht, wie sie das machen sollten. Hier war dieser Schritt also scheinbar noch zu friih.
Dem entsprechend wurde dann
weitergearbeitet. Die Kinder stellten
sich gegenseitig Aufgaben, die sie
legen und zeichnen oder nur zeichnen
sollten. Umgekehrt wurden die
gezeichneten Aufgaben gleich dazu
verwendet, um die schriftliche
Aufgabe dazu zu finden. So entstand

eine kleine, von den Kindern selbst

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007



hergestellte Kartei (am besten verwendet man Kopierkarton A6 oder auch A7): Auf einer
Seite befindet sich die Zeichnung, auf der anderen die Rechnung (noch immer ohne Losung).
Eine andere Moglichkeit wire, ein Memory herzustellen, indem man die schriftliche Aufgabe
nicht auf die Riickseite, sondern auf ein eigenes Kértchen schreibt.

Hierbei ist mir aufgefallen, dass Kinder oft viel lieber mit Karteien oder Lernspielen arbeiten,

die sie selbst hergestellt haben, als mit solchen, die man ihnen ,,vorsetzt®.

4.2.4 Aufeaben am Punktefeld (Hunderterfeld)

Nun versuchte ich, etwas Ordnung in das Zeichnen zu bringen, das heifit die Kinder
aufzufordern, Malaufgaben so zu legen oder zu zeichnen, dass man sie schneller erkennen
kann. Meist wird von den Kindern dann das Wiirfelbild gelegt, doch in meiner Klasse war es
so, dass zwei Kinder die Malaufgabe in Reihen legten. Sollte das nicht der Fall sein, konnte

man den Kindern die Aufgabe auch anbieten (am besten an der Tafel mit Magnetpunkten).

000
Kannst du hier auch eine Malrechung entdecken? ’ . ’ .
Q000 inn

Die Problemstellung konnte dann etwa lauten:

Und genau mit dieser Problemstellung arbeiteten auch wir in der Klasse weiter. Die Kinder,
die die Aufgaben in Reihen gelegt hatten, durften sie an der Tafel prisentieren. Natiirlich gibt
es Kinder, die hier sofort eine Malaufgabe sehen, doch es gibt auch welche, die nur einen
Haufen Punkte erkennen konnen. Deshalb musste jedes Kind, das hier eine Aufgabe sah, auch
zeigen und erklidren, wo bzw. wie es die Aufgabe gesehen hatte.

Etwa: ,,Ich sehe 3 Reihen. In jeder Reihe sind 4 Plittchen.” Denn bei dieser Darstellung der

Malaufgaben gibt es nicht nur eine richtige Antwort.

o B B

Ein Kind sieht etwa 34, ein anderes 4¢3, wieder ein anderes 2¢6

(noch immer an das Wiirfelbild erinnernd). Hier ist die Toleranz des Lehrers gefragt. Kann
ein Kind seine genannte Malrechnung richtig erkldren, und ist diese Erklidrung
nachvollziehbar, sollte die Antwort als richtig gewertet werden, auch wenn etwa 26 nicht die

Antwort ist, die man sich erwartet hatte.
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Zwischendurch wiederholten wir immer wieder, dass wir jede Malrechnung auch als Addition
angeben konnen, und notierten diese auch.
Nun wurde wieder gelegt und gezeichnet.
Unsere Kartei wurde mit Karten ange-
reichert, die ,,strukturierte Malaufgaben*
zeigten. Es dauerte nicht lange, und das
Zeichnen bzw. erkennen des Gezeichneten
wurde den Kindern langweilig. Sie
iiberlegten, wie man das interessanter

machen konnte. Und ganz ohne mein

Zutun beschlossen sie, ein Kartenspiel R V — Abb. 15
herzustellen, das wie ,,Schwarzer Peter* funktioniert.

Diese Idee (die in #hnlicher Form iibrigens auch bei Radatz, Schipper u. a. (1998)
vorgeschlagen wird) habe ich mir angeeignet und ein Spiel mit 32 Karten beigefiigt, das sich

sicherlich zum Ergénzen durch eigene Karten der Kinder eignet (siche Anhang Seite 42-45).

Abb. 16

Mit den Arbeitsblittern (Anhang Seite 46-48) konnte ich am Ende dieser Ubungseinheiten
feststellen, ob auch alle Kinder diesen Schritt schon verstanden hatten. Zu meiner groflen
Freude war dies zu diesem Zeitpunkt bei allen der Fall.

Nun begann ich auch das Hunderterfeld einzusetzen. Ich hatte eine Folie fiir den Overhead-
Projektor mit Abdeckwinkel und jedes Kind bekam ein Hunderterfeld mit passendem
Abdeckwinkel (beides laminiert). Anstelle des Abdeckwinkels kann natiirlich auch mit zwei
Blittern gearbeitet werden, doch fiir die Hand der Kinder ist meiner Meinung nach der

Abdeckwinkel praktischer.

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007



Da eine innere Seite des Abdeckwinkels so grof8 sein sollte wie eine Seite des ganzen
Hunderterpunktefeldes (damit man alle Aufgaben gut legen kann), ist dieses relativ klein
(Hunderterpunktefeld mit Winkel: siehe Anhang Seite 49).

Anfangs besahen wir uns das neue Arbeitsmittel genau und stellten fest, wie viele Reihen es
hat, warum es zwei Farben gibt, usw. (siehe Arbeitsblatt Anhang Seite 50).

Danach wurden nur Aufgaben gestellt, die dann von den

slojojeolef 1 1 J
. aTalalelse
Kindern am Hunderterfeld aufgedeckt werden mussten. Zur f_::‘ 2A5 o : ::
L) |
Kontrolle wurde die Losung am Overhead-Projektor gelegt. 0000Ceee
L . . 0000Ceee
Natiirlich funktionierte das ganze auch wieder umgekehrt. Ich

zeigte eine Malaufgabe am Punktefeld und die Kinder sollten

diese erkennen, nennen und erkldren (wie vorher, z. B.: ,,Ich
sehe 5 Reihen mit immer 8 Punkten.”) Abb. 17

Aber auch hier arbeiteten wir wieder auf die Zusammenhinge der einzelnen Aufgaben hin.
Die Problemstellung, die die Kinder vom Legen bereits kannten, lautete zum Beispiel: ,,Was
muss ich tun, wenn ich 1028 habe, und daraus 9°8 machen mochte?“ ,,Ich nehme 8 weg.* Dies
ging am Punktefeld ganz einfach durch das Verschieben des Abdeckwinkels um eine Reihe
nach oben. Auflerdem bildeten wir auch immer die Tauschaufgabe dazu. (,,Sieht jemand noch
eine andere Rechnung? )

Dadurch, dass die Hundertertafel in vier 25-Punktefelder eingeteilt ist, die sich farblich
unterscheiden, kommen einige Kinder auf die tollsten Beziehungen bei den Aufgaben, wenn
man sie fragt, welche Rechnungen sie noch entdecken konnen. Nimmt man etwa die

Rechnung 8¢7 her. So sieht das am Punktefeld folgendermaf3en aus

OO0O0O0OO0O ©
00000 ©
CO0OO0OO0O ©
OO0O0O0OO0O ©
OO0O0O00O ©
OO0O0O0O0O ©
00000 OQ4
00000 OO0
Abb. 18 Q0000 OQG

-

Hier kann man nicht nur 8¢7 sehen sondern auch: 5¢7 + 3¢7 (was zusammen wieder 87

ergibt) oder 8¢5 + 8¢2 oder 5¢5+3¢54+5°2+3°2 usw. Manche Kinder lieben es, hier Aufgaben
zu entdecken.
Es ist richtig, diese Arbeit ,kostete* Zeit, doch die Zeit, die ich hier investierte, sparte ich

spater vielfach wieder ein, da die Kinder die Zusammenhénge der Einmaleinsaufgaben selbst



entdecken konnten, was das bloe Auswendiglernen der Reihen nicht mehr notwendig
machte. Denn jeder konnte sich spiter die Aufgabe, die er vielleicht gerade vergessen hatte,
schnell errechnen. Auflerdem ergibt sich hier eine Differenzierung fast von alleine. Wihrend
die guten Schiiler versuchten, moglichst viele verschiedene Rechnungen zu einem
,Einmaleinsbild*“ zu entdecken, und ein anderes Kind nach den aufgeschriebenen Rechungen
ein Punktebild legen musste, legten die schwécheren Kinder Malaufgaben und versuchten,
einfache Zusammenhiinge herzustellen. Wie etwa immer wieder: ,,Was musst du tun, um von
5¢7 auf 6°7 zu kommen?“ Doch jeder konnte selbst etwas entdecken. Und was man selbst
entdeckt, merkt man sich auch besser.

Als nichstes wollte ich die Kinder dazu hinfiihren, Malrechnungen auch in Textaufgaben zu
erkennen. Zuerst liel ich sie zu Malaufgaben Geschichten erfinden, was ein schwieriges
Unterfangen war. Doch nachdem einige Schiiler den Anfang gemacht hatten, war es fiir fast
alle Kinder moglich. Zwei Kinder erzidhlten mir eine Aufgabe, zu deren Losung eine Addition
notig gewesen wire. Deshalb forderte ich alle Kinder auf, zu ihrer Geschichte eine Zeichnung
anzufertigen. Als die geschehen war — und die Zeichnungen waren richtig- besprachen wir,
warum ihre Geschichten nicht mit einer Malrechnung gelost werden konnten: Es wurde nicht
immer wieder gleich viel genommen.

Es wire wohl besser gewesen, die Kinder vorher aufzufordern, eine Zeichnung zu machen,
und dann eine Geschichte dazu zu erfinden. AuBlerdem arbeitete ich mit diesen Kindern
nochmals auf der Handlungsebene.

Dann bekamen die Kinder in Gruppen Kirtchen mit Textaufgaben. Diese waren entweder nur
durch Addition oder auch durch Multiplikation zu 16sen. Die Kinder sollten nun diese
Kirtchen nach der Losungsart sortieren und in der Gruppe immer begriinden, warum diese
Losung notwendig sei. Natiirlich durften auch Zeichnungen angefertigt werden. Das
Ausrechnen der Aufgaben war noch nicht gefragt (sieche Anhang Seite 52-57).

Obwohl ich dachte, dass dieser Schritt vom Operationsverstindnis zu den Textaufgaben nicht
sehr schwierig sei, war es fiir die Kinder eine grof3e Hiirde, und oft nur durch das Anfertigen

einer Zeichnung zu den Textrechnungen zu bewiltigen.

Im Handbuch von Radatz, Schipper u. a. (1998) finden sich (wie bereits erwéhnt) viele
Anregungen, was man mit dem Hunderterfeld alles machen kann. Ebenso wird im Handbuch
produktiver Recheniibungen (Wittmann/Miiller, 1994) genau erklédrt wird, wie man mit dem

Hunderterfeld arbeiten kann (siehe auch Arbeitsblatt im Anhang Seite 51).



4.3 Jetzt wollen wir die Rechnungen endlich ausrechnen

Diese Kapiteliiberschrift habe nicht ich mir ausgedacht, sondern sie stammt von den Kindern
meiner Klasse. Nachdem wir wussten, was es hei}t, immer wieder die gleiche Menge zu
legen, eine gelegte Aufgabe richtig zu interpretieren und von einer gelegten Aufgabe auf eine
andere zu kommen, war die Ungeduld der Kinder schon grof3, und sie wollten endlich auch
Ergebnisse bei ithren Malaufgaben sehen. Es war mittlerweile Anfang Dezember geworden
und ich muss vielleicht klarstellen, dass wir in den vergangenen zwei Monaten nicht nur am
Einmaleins gearbeitet hatten. Die meisten Kinder konnten nun schon recht sicher im

Zahlenraum 100 agieren und hatten bei der Zehneriiberschreitung kaum noch Probleme.

4.3.1 Erste Schritte beim Ausrechnen der Einmaleinsaufgaben — das Verdoppeln

Nachdem ich nun den Eindruck hatte, dass das Operationsverstindnis groBteils abgesichert
war, gingen wir daran, unsere ersten Einmaleinsrechnungen auszurechnen.

Unsere ersten Rechnungen waren Verdoppelungsaufgaben, also 2¢ Aufgaben. Hierzu eigneten
sich vorerst die Finger sehr gut. Da die Kinder die Zehneriiberschreitung mit der ,,Kraft der
Fiinf“ konnten, war die Verdoppelung kein Problem. Immer zwei Kinder arbeiteten
zusammen und stellten Verdoppelungsaufgaben wie hier 9+9 dar. Also 5+5=10, 4+4=8
10+8=18

Abb. 19

Um das Ganze noch zu Vertiefen, arbeiteten wir auch mit einem Spiegel (das machte den
Kindern groBen Spaf3). Hier wurden unsere zu verdoppelnden Zahlen so aufgelegt, dass (bei
Zahlen iiber fiinf) eine Fiinfergliederung zu erkennen war, also wieder mit der Kraft der Fiinf

gerechnet werden konnte.

Um bei der oben genannten Rechnung zu bleiben:

Spiegel | ¥—
(11 1 1AWl 111

Abb. 20




Wihrend wir mit den Fingern arbeiteten, rechneten alle Kinder immer mit Additionen, und
ich war wieder einmal enttduscht, da ich dachte, es miisste doch eines der Kinder darauf
kommen, dass da eine 2e-Rechnung dahinter steckt. Wir nannten es eben einfach das
Doppelte (was ja schon von der ersten Schulstufe bekannt war), aber eine Malrechnung
formulierte keines der Kinder. Normalerweise gelingt mir das nicht, aber dieses Mal hiitete
ich mich davor, die Kinder darauf hinzuweisen. Und als wir den Spiegel ins Spiel brachten,
wurden meine Wiinsche prompt erfiillt, als ein Mddchen meinte: ,,Das ist doch eigentlich
2¢9.“ Natiirlich wurde diese Leistung gewiirdigt, und von diesem Zeitpunkt an nannten alle
Kinder die 2¢-Aufgabe zusitzlich zur Addition (Arbeitsblatt: siche Anhang Seite 58).

Nun bekamen die Kinder von mir einen Karteikasten mit den 2mal-Kértchen (Erkldarung des
Arbeitens mit dem Karteikasten siehe Anhang Seite 59). Auf der Vorderseite stand die
Einmaleinsaufgabe. Die Kinder durften selbst entscheiden, welche Aufgaben fiir sie noch
schwer zu 16sen waren und welche sie sofort konnten. Diejenigen, die nicht spontan gelost
werden konnten, wurden vorerst zur Seite gelegt. Gemeinsam wurde dann besprochen, welche
Hilfen man einsetzen konnte, um die ,schwierigen® Aufgaben zu ldsen. Bei der
Verdoppelung bis 10 gab es ohnehin so gut wie keine Probleme, und die meisten Schiiler
konnten alle Verdoppelungen bis 20. Doch einige benotigten Hilfe, und so war 2¢6 die erste
Rechnung, die wir uns gemeinsam anschauten. Hier half die ,,Kraft der Fiinf* (siehe oben),
ausformuliert wurde das so: 2¢5 + 21, und so ging es weiter bis zu 2¢10. Natiirlich wollte ich
nicht nur die Kraft der Fiinf als Losungshilfe verwenden und mein Lehrerherz schlug hoher,
als ein Kind meinte: ,,So wie wir das mit dem Punktefeld gelegt haben, geht 29 aber leichter.
Ich nehm” 2210 und geb” dann 2 weg.“ Natiirlich musste das besprochen werden, denn fiir
einige war es nicht einsichtig, warum das so ist. Genau wie das Kind gesagt hatte, legten wir
die Aufgabe am Punktefeld. Da wir beim Legen auch schon die Tauschaufgaben als richtig
zugelassen hatten, war es nicht schwer, aus 2¢10 die Rechung 102 zu erkennen. Und aus 102
konnten alle Kinder 9¢2 durch das Abdecken von 2 Punkten legen. So hatten wir also die
Uberleitung zu eine andere Strategie, ndmlich, 10°2 minus 1¢2. Die gleiche Art wurde auch
bei 82 angewendet. Zum Schluss wurde noch die Aufgabe 2¢0 bearbeitet. Obwohl wir beim
Operationsverstindnisaufbau diese Moglichkeit schon thematisiert hatten, war die Losung
nicht fiir alle Kinder klar. Also lief ich einige noch einmal die Handlung ausfiihren (z. B.:
., Bring mir 2mal O Wiirfel!). Dadurch verstanden nun alle Kinder, dass O das richtige Ergebnis
sein musste.

Durch die Darstellung der Malrechnungen am Punktefeld erarbeiteten wir dann alle

Tauschaufgaben der Verdoppelung. Hierzu meinten die Kindern, dass die 2¢ Aufgaben viel



leichter seien als die 2 Aufgaben. Fillt es einem Kind schwer, anstatt der Reihen die Spalten
zu betrachten, konnen diese entweder mit einem wasserloslichen Stift verbunden werden, oder
noch einfacher (wie wir es meist gemacht haben), das Punktefeld wird mitsamt dem

Abdeckwinkel einfach um 90° gedreht. (Wichtig: Danach wieder zuriick drehen oder Winkel

wieder in die iirspriingliche Position bringen!)
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Abb. 21
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Aufgaben mit Hilfsaufgaben und Tauschaufgaben wurden an die Tafel geschrieben. Nun
durfte sich jedes Kind aussuchen, welche Losungshilfe ihm beim Ausrechnen der als
schwierig zur Seite gelegten Malaufgaben mehr niitzte, und diese wurde auf die Riickseite der
Kirtchen geschrieben. Auflerdem schrieben wir hinten klein in die rechte untere Ecke die
Losung der Aufgabe, damit die Kinder auch allein iiberpriifen konnten, ob ihre Losung
stimmte.

Die Kinder, von denen ich wusste, dass fiir sie einige Rechnungen sehr schwer zu 16sen sein
wiirden, schrieben die als Hilfsaufgaben bezeichneten Rechungen auf die Vorderseite, iiber
die eigentliche Aufgabe. Von nun an gab ich den Kindern jeden Tag Zeit, um mit dem
Karteikasten zu iiben, und das nicht nur in der Mathematikstunde, sondern oft auch
zwischendurch. Manche Kinder iibten noch mit dem Punktefeld als Hilfestellung.

Zu meiner Uberraschung dauerte es nicht lange, bis sich die Kinder die Rechnungen gemerkt
hatten, und so konnten wir noch vor Weihnachten mit dem nichsten Teil des Einmaleins

starten.

4.3.2 Wir nehmen alles 10mal

Das 10mal nehmen ist fiir Kinder normalerweise sehr leicht. Schwierigkeiten konnte es dann
geben, wenn das Stellenwertsystem nicht verstanden wurde (was mir, wenn ich ehrlich bin,
bis zu diesem Lehrgang nicht bewusst war). Denn wenn ein Kind weil}, dass zehn Einer ein
Zehner sind und umgekehrt, ist die Rechnung 4¢10=40 nicht schwer, denn: 4 Zehner=40 Einer.
Daraus folgt die Tauschaufgabe 1024=40.

Darum sahen wir uns auf dem Punktefeld dann sowohl die 10* Aufgaben als auch die 10

Aufgaben an. Wie schon beim Verdoppeln machten wir dies durch das Drehen des



Punktefeldes samt Abdeckwinkel. Die Aufgaben samt Tauschaufgaben wurden wieder an die
Tafel geschrieben.

Meiner Meinung nach ist dies die leichteste Reihe, die die Kinder sehr schnell beherrschen,
was auch in meiner Klasse so war. Wieder bekamen alle Kinder die Kértchen fiir den
Karteikasten. Auf die Riickseite wurde nur die Losung notiert, da alle meinten, dass hier keine

Hilfsaufgaben notwendig seien.

4.3.3 Das Einmaleins der Funf

Wie von einigen Mathematikdidaktikern empfohlen (vgl. Gaidoschik, M.: Multiplizieren &
Dividieren im Bereich des kleinen Einmaleins, 2006, Seite 10), erarbeitete ich das Einmaleins
der Fiinf ausnahmsweise als Reihe. Denn die Fiinferreihe ist sehr regelméBig und viele Kinder
merken sie sich deshalb recht gut. Trotzdem begann ich schon hier, wie bei den anderen
Reihen dann spiter auch, mit den Kern- oder Kénigsaufgaben (was ich bei der Verdoppelung
nicht gemacht hatte). Wir nannten sie Konigsaufgaben und sie wurden an der Tafel und auch
auf den Karteikirtchen mit einer kleinen Krone versehen. Und so ging ich vor:

Ich fragte ein Kind, ob es mir 15 zeigen konnte. Es suchte nach Farbstiften und legte die
Aufgabe damit. Die nédchste Fragestellung iiberlegte ich mir besser und forderte die Kinder
auf, mir 15 nur mit ihrem Korper zu zeigen. Ich bekam jeweils 5 Fiile, Kopfe und sogar
Hinterteile gezeigt. Zum Gliick war auch ein Kind dabei, das plotzlich die Hand ausstreckte
und seine 5 Finger hochhielt. HALLELUJA!

Diese einfache Moglichkeit griffen natiirlich sofort alle auf, da sie (wie ich bis zu dieser
Aufgabenstellung meinte) doch gewohnt waren, die Finger als Material zu verwenden. Nun
war es nicht mehr schwer, 2¢5 zu zeigen. Wie viel das ist, sahen die Kinder natiirlich auch
sofort. Als néchstes stellte ich die Aufgabe, mir 5¢5 zu zeigen und die Losung dieser
Rechnung herauszufinden. Die Kinder bildeten Gruppen und schnell war das Ergebnis
gefunden und wurde mir so erklért: ,, Ein Kind hat 2 Hiinde = 10 Finger, 2 Kinder haben 4
Hinde = 20 Finger und dann brauchen wir noch einmal 5 dazu, also 25.“ Somit hatten wir
das Ergebnis. 10*5 war schon bekannt. Nun wurden diese Konigsaufgaben an die Tafel
geschrieben und einige Male wiederholt. (Das machten wir spiter bei jeder Reihe so.)

Mit dem Hunderterfeld und dem Abdeckwinkel legten wir dann 2¢5. Meine Frage war nun,
wie man auf 3¢5 kommt. Das war vom Legen her bekannt und keine Schwierigkeit. Alle
wussten: ,,Wir geben noch einmal 5 dazu.* Auch das Ausrechnen war nicht schwer. Bei der
Rechnung 45 meinten alle nun: ,,Wir geben noch einmal 5 dazu.“ Das war mir aber zu

wenig. Ich meinte, ich hitte vergessen, wie viel 3¢5 sei, ob sie mir nicht einen Tipp geben



konnten, wie ich 45 ausrechnen konne, ohne dass ich 3¢5 weill. Was mich besonders freute
war, dass beide von mir gewiinschten Losungsmoglichkeiten genannt wurden, ndmlich: ,,4¢5
ist das Doppelte von 2¢5.° und ,,5¢5 hab ich mir gemerkt, das ist 25, dann geb”ich 5 weg und
hab 45, also 20.“ Natiirlich legten wir das wieder gemeinsam auf dem Punktefeld und
iberpriiften so die Aussagen. Bei 6¢5 war es dann schon kein Problem mehr. Sofort kam von
den Kindern 5¢5 und noch einmal 5 dazu. Bei 75 wollten einige wieder zu 625 einen Fiinfer
dazugeben. Mit dem alten Schmih des Vergessens kamen wir dann aber wieder auf die
Zuhilfenahme der Konigsaufgabe 5¢5 und des Addierens von 2¢5 also 25+10, was leicht war.
Bei 8¢5 wurde von den Kindern dann schon selbstindig weiter gemacht mit 5¢5+3¢5. Ich
meinte, ich wiisste eine einfachere Losung, und fragte nach, ob jemand auch eine
Minusrechnung zur Losung der Aufgabe bilden konne. Nun kam das von mir erwartete 10°5-
2¢5, und besonders im Fall der Fiinferreihe ist dies eine einfache Losung der Aufgabe 85. Bei
95 wurde sofort die Minusaufgabe angewendet.

Somit hatten wir die ganze Fiinferreihe mit Hilfe der Konigsaufgaben geldst, was nun auch

den Sinn der Konigsaufgaben erklirte (siehe auch Arbeitsblatt Anhang Seite 60). An der Tafel

konnte das dann so aussehen:

Die 5¢ Aufgaben (also die Tauschaufgaben) wurden von den Kindern am néichsten Tag schon
in Gruppen — mit oder ohne Punktefeld - selbst gebildet. Nun schrieben wir folgende 10e- und
Se-Aufgaben auf:

101=10 102=20 104=40 106=60 108=80 1010=100
S5¢1=5 5¢2=10 5¢4=20 5¢6=30 5¢8=40 5¢10=50
Und sehr schnell kamen die Kinder zur Erkenntnis, dass 5¢ immer die Hilfte von 10e ist, bzw.
umgekehrt 10¢ das Doppelte von 5. (Wie man sieht, sahen wir uns nur jene 10 Aufgaben an,
bei denen die Hilfte leicht zu finden war. Als Differenzierung kann man auch die restlichen
Aufgaben so bearbeiten lassen.)
Somit hatten wir auch den Zusammenhang zwischen diesen beiden Reihen hergestellt. Mir ist

beim Rechnen mit der Fiinferreihe aufgefallen, dass die Kinder diesen Zusammenhang sehr



wenig bis gar nicht nutzen. Die einzige Rechnung, die des Ofteren mit 10e als Hilfestellung
berechnet wurde, war 5¢8. (Natiirlich kann ich das nur von den Rechnungen sagen, bei denen
wir gemeinsam gerechnet haben.) Entweder fielen den Kindern die zuerst erarbeitete Hilfe
leichter, oder ich bin im Unterricht doch zu wenig auf den Zusammenhang der beiden Reihen
eingegangen, da es im Augenblick der Bearbeitung fiir alle Kinder sehr leicht erschien.

Nun folgten wieder die Karteikidrtchen und wurden in der bereits bekannten Methode
bearbeitet. Dies ist sehr zeitaufwidndig und schwierig. Oft halfen die guten Rechner den
schwicheren beim Aussuchen und Aufschreiben der Hilfsaufgabe. Ich hatte auch ein Kind,
dass sich immer alle Hilfsaufgaben notierte. Trotz Hinterfragens gelang es mir nicht
herauszufinden, warum. Vielleicht wollte es auf Nummer sicher gehen. Falls die eine Hilfs-

aufgabe nicht zum Ziel fiihren sollte, hitte es dann noch immer die andere.

4.3.4 Die Einmaleins-Tafel

Jetzt erst brachte ich die Einmaleins-Tafel ins Spiel (siehe Seite 9), doch nicht die ausgefiillte
Tafel, sondern eine leere. Ich weil3, dass ich das schon frither hétte tun konnen. Doch der
Anblick dieser grof3en, leeren Tafel ist sicher nicht nur fiir mich etwas frustrierend.

Nun aber hatten wir schon einige Malrechnungen gelernt, und diese schrieb ich in die grofle
Maltafel und jedes Kind in seine eigene kleine Maltafel. Die einzelnen Felder an der gro3en
Maltafel hatte ich in den auch hier zu sehenden Farben angemalt.

Unsere Maltafel sah nun so aus:

Einmaleins-Tafel i

Also eigentlich fehlten gar nicht
mehr so viele Rechnungen. Und

das bemerkten auch die Kinder.

Wie man sieht, hatte ich auch die 400 23 G-

*]1 Aufgaben und die 1+ Aufgaben eingetragen. Diese besprachén wir bei der Erstellung des
Malplanes noch einmal.
Doch alle Kinder fanden, dass diese Rechnungen ohnehin so leicht seien, dass man dabei gar

nicht rechnen miisse.



Die Kinder bemalten auf ihren Rechentafeln nur jene Rechnungen, die sie schon spontan
l6sen konnten. So hatten sie gleichzeitig eine Kontrolle iiber die bereits automatisierten
Malrechnungen.

Gleich zu Beginn wollten die Kinder von mir wissen, was die Farben des Planes bedeuten
sollten, doch ich erklérte es ihnen nicht. Stattdessen gab ich ihnen ein Ritsel auf: Wer glaubte
herausgefunden zu haben, was die Farben bedeuten kdnnten, sollte es mir heimlich mitteilen.
Und sehr bald kamen auch die ersten Vermutungen, von denen die meisten wirklich stimmten
(siehe Seite 10).

Was mich personlich an der Maltafel fasziniert hat, ist, dass man den Kindern sehr gut zeigen
kann, dass, wenn sie die Konigsaufgaben beherrschen und die Tauschaufgaben nicht
mitgezihlt, werden, nur noch 15 Aufgaben iibrig bleiben, die errechnet bzw. spiter dann
gemerkt werden miissen. Diese Aufgaben konnen auBlerdem relativ leicht aus den
Konigsaufgaben errechnet werden.

Die Maltafel bietet - sobald sie dann fertig ausgefiillt ist - jede Menge an Ubungsmoglich-
keiten wie etwa: Rechne alle Rechungen der dritten Spalte/Zeile usw. In der Folge vielleicht
auch: Fillt dir bei den Ergebnissen etwas auf? Denn in jeder Zeile, Spalte oder auch
Diagonale ldsst sich ein Aufgabenpédckchen herausarbeiten, dem ein mathematisches Gesetz
zugrunde liegt. Meiner Meinung nach ist es aber in der zweiten Klasse noch zu friih, allzu
genau darauf einzugehen. Vor allem schwichere Schiiler sind damit wahrscheinlich
iberfordert. Doch als Differenzierung kann man guten Schiilern den Auftrag erteilen, durch
Legen herauszufinden, warum sich das Ergebnis der Quadratzahl immer um 1 von dem
dariiber oder darunter liegenden Ergebnis unterscheidet (z.B. 5¢5=25  dariiber 6°4=24).
Dies leitet sich aus dem algebraischen Gesetz x2-1=(x+1)*(x-1) ab. Solche Erkenntnisse
werden sicherlich nicht bei der Losung dieser Problemstellung auftauchen, aber vielleicht
erkennen die Kinder ja, dass man, um von 55 auf 6°4 zu kommen, fiinf Pliattchen wegnehmen
(bzw. abdecken) und dafiir 4 Plittchen dazulegen muss. Also wurde um

eines weniger dazugelegt als weggenommen.
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Abb. 24
Solche und dhnliche GesetzmiBigkeiten faszinieren nicht nur Kinder sondern (in meinem
Fall) auch Lehrer. Ich muss ehrlich gestehen, dass ich diese Aufgabenstellung zum jetzigen
Zeitpunkt noch nicht versucht habe. Bis Ende des Schuljahres mochte ich dies aber unbedingt

machen.



4.3.5 Aus 10mal wird 9mal

Nach den Weihnachtsferien wiederholten wir erst einmal die bisher gelernten Malrechnungen
und bei auftauchenden Schwierigkeiten die dazu passenden Hilfsaufgaben.

Als néchstes erarbeiteten wir die 9¢-Aufgaben. Da den Kindern das 10e so leicht gefallen war,
und hier nur vom ganzen Zehner etwas weggerechnet werden musste, schien es mir ein guter
nédchster Schritt zu sein.

Da wir diese Art von Zusammenhang bei den Legeiibungen so oft geiibt hatten, war meine
Problemstellung eigentlich gar keine mehr, als ich fragte: ,,Wie komme ich von 103 auf 937
,Ich muss 3 wegnehmen®, war die logische Antwort. Und dies machten wir mit den ganzen
9e-Aufgaben durch. Wir legten immer die 10e-Rechnungen und nahmen dann den
Multiplikanden einmal weg. Hier verwendete ich zum ersten Mal einen transparenten

Abdeckwinkel aus festen Heftumschldgen. So konnten die Kinder genau sehen, wie viel sie

weggenommen hatten.
. 1026=60
An der Tafel stand dann in etwa das: )'1 0e6=54 D'6
)_2 1057=70 )7
9¢7=63
1023=30 )3 108=80 )-8
9e3=27 Qe8=72
1024=40 __ 4 109=90 -9
9ed=36+" 9+0=81
D_5 D-lO
Abb. 25

Die griin geschriebenen Aufgaben sind jene, die die Kinder bereits kannten.

Es folgten die Tauschaufgaben, wobei wir nun auch wieder die Konigsaufgaben markierten
und wie schon bei der Fiinferreihe die Errechnung der anderen Aufgaben gemeinsam
erarbeiteten. Danach waren sich alle einig, dass es viel einfacher sei, sich die Aufgaben mit
Hilfe des 10 zu errechnen. Darum waren die Hilfsaufgaben, die die Kinder anschlieend auf
die Karteikédrtchen schrieben, auch fast ausschlieBlich 10e-Rechnungen bzw. die Tausch-
aufgabe mit der 10e-Rechnung. (Also stand bei 7¢9 dann auf der Riickseite 9¢7% 107).
Natiirlich durfte auch nicht vergessen werden, die neuen Malrechnungen in die Maltafel
einzutragen.

Eine gute Moglichkeit, den Lernfortschritt der Kinder im Auge zu behalten, ist das
Arbeitsblatt im Anhang auf Seite 61. Es kann immer wieder eingesetzt werden und bietet eine
gute Differenzierung. Trotzdem konnen die Kinder im Laufe der Zeit feststellen, dass sie

Fortschritte gemacht haben, da einmal schwierige Aufgaben nun zu den leichten zéihlen.



4.3.6 Aus 2mal wird 3mal — aus Smal wird 6mal

In der gleichen Art und Weise - nur eben mit einmal mehr statt einmal weniger - erarbeiteten
wir aus den 2¢ die 3e-Rechnungen. Dabei stellen wir fest, dass wir die Hilfte der 3e
Rechnungen schon durch eine Tauschaufgabe einer anderen Reihe kannten. Neu waren fiir
uns nur noch 33, 3¢4, 36, 3¢7 und 38, was man am Malplan deutlich sehen konnte.

Aus meiner bisherigen Erfahrung waren die *3 Aufgaben nicht immer die leichtesten. Doch
diesmal war das fiir die Kinder kaum ein Problem. Die Verdoppelungsaufgaben konnten nun
alle gut, noch einmal das gleiche dazugeben war eine einfache Aufgabe.

Deshalb konnten wir auch sehr schnell zu den Tauschaufgaben iibergehen. Dieses Mal
erarbeiteten die Kinder die Tauschaufgaben in Gruppen. Jede Gruppe bekam eine
Overheadfolie und sollte drei von mir gestellte 3e-Aufgaben und ihre dazugehorige

Tauschaufgabe aufschreiben und dazu zeichnen. Dann wurden sie am Overhead-Projektor

prasentiert. Dies sah dann z. B. so aus: L{ 3=11
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Die Karteikirtchen konnten die Kinder nun schon fast alleine bearbeiten, wobei es aber
einigen immer sehr schwer fiel, die fiir sie passende Hilfsaufgabe zu finden, und wir schafften
es Ofter nicht, dies in der Mathematikstunde abzuschlieSen. Da dies aber meist Kinder waren,
die den Forderunterricht besuchten, konnten wir in dieser Zeit die fiir das Kind hilfreichere
Aufgabe hinzufiigen.

Nachdem wir die 3e-Aufgaben relativ sicher beherrschten, konnten wir Mitte Februar damit
beginnen, aus den 5e-Aufgaben die 6°-Aufgaben zu erarbeiten. Dies erfolgte in der gleichen
Art und Weise wie die 3e-Aufgaben aus den 2e-Aufgaben. In Partner- oder Alleinarbeit
machten sich die Kinder daran, die neue Aufgabenstellung zu 16sen. Einige legten dazu mit
dem Punktefeld, andere nicht. Da einige Kinder sehr schnell fertig waren, gab ich ihnen den

Auftrag, durch das Legen mit Plittchen herauszufinden, welche anderen Malrechnungen sich



aus 6, 12, 18, 24 ... Plittchen legen lassen. So kamen wir auf den Zusammenhang der 6mal-
Rechnungen zu den 3e-Rechnungen. Denn aus jeder 6e-Aufgabe liel sich eine 3e-Aufgabe
legen. Trotzdem waren sich auch hier die Kinder einig, dass 5¢ und noch einmal dazu leichter
sei.

4.3.7 Auch 4mal ist nicht schwer

Nach etwa zwei Wochen war auch das Errechnen der 6e-Aufgaben fiir alle klar. Die Aufgaben
waren zwar noch nicht vollstindig automatisiert, doch das Verstidndnis war bei allen Kindern
gegeben. Also machten wir den néchsten Schritt, die 4e-Aufgaben. Dieses Mal prisentierte
ich den Kindern die ,,Losung* eigentlich schon mit dem Tafelbild. Es standen nimlich immer
die 2¢ Aufgaben iiber der dazugehdrenden 4¢Aufgabe, also z. B. so: i‘§=

Zuerst sahen wir uns jene ,,Pickchen an, bei denen wir schon die Tauschaufgabe der 4e-
Rechnung kannten. Also: 4e1, 42, 43 45, 46, 49, 4¢10; und es dauerte nur ein paar
Sekunden, bis die ersten Kinder meinten: ,,Das ist immer das Doppelte.” So konnten wir die
fehlenden Malaufgaben durch die Verdoppelung ausrechnen (siehe Arbeitsblatt Anhang Seite
62).

Nun wollte ich von den Kindern wissen, ob ihnen nicht auch noch ein anderer Weg einfiele,
die 4e-Aufgaben auszurechnen, und einige Kinder fanden sofort die Losung: 5 - 1e. Als wir
die 4--Aufgaben auch in diesem Zusammenhang notiert hatten, teilten sich zum ersten Mal
die Meinungen der Kinder vollig. Einige fanden das Verdoppeln einfacher, andere den Weg
iber 5, was mir sehr gut gefiel, denn nun konnten sie wirklich sehen, dass es verschiedene
Hilfen fiir verschiedene Kinder gab (siehe auch Arbeitsblitter im Anhang Seite 63-65).

Es folgten wieder die Tauschaufgaben mit dem Kennzeichnen der Konigsaufgaben. Wie
bereits erwihnt, waren ja schon einige Tauschaufgaben bekannt. Trotzdem legten wir die 4e-
Aufgaben nochmals. Diesmal mit Plittchen auf dem Overhead-Projektor. Das Erarbeiten der
Tauschaufgaben funktioniert besonders gut, wenn man die Plittchen auf eine Folie legt, denn
dann braucht man die Folie nur noch um 90° zu drehen, und die Tauschaufgabe ist
entstanden. (Die Kinder konnen das am Platz genauso mit einem Blatt Karton und Plittchen
mitlegen.) Die Tauschaufgaben wurden dann an der Tafel notiert. Mittlerweile wussten die
Kinder schon selbst, welche Rechnungen die Konigsaufgaben waren, und durften sie mit einer
Krone kennzeichnen. Nun entdeckten die Kinder, dass wir eigentlich schon alle
Konigsaufgaben mit 4 kannten. Da uns ja nur noch 44, 74 und 84 fehlten, besprachen wir,
wie diese Rechnungen mit Hilfe der Konigsaufgaben ausgerechnet werden konnten (siehe

Einmaleins der Fiinf Seite 26f).



Nun wurden wieder die Karteikédrtchen bearbeitet, von denen ja nun nicht mehr allzu viele
tibrig waren, da die meisten schon bei einer anderen Aufgabenreihe als Tauschaufgabe

ausgegeben worden waren.

4.3.8 Die letzten Aufgaben

Sehr schnell konnten wir mit dem 8¢ weitermachen und nun stellten die Kinder am Malplan
fest, dass uns nur noch vier Rechnungen fehlten. Trotzdem wollte ich mit den Kindern noch
einmal genau besprechen, wie die Erarbeitung von 8¢ am besten geht. Die meisten Kinder aus
meiner Klasse rechneten 10e - 2.

Nun war die groB3e Frage: ,, Wie konnen wir uns 88 geschickt errechnen?* Auch hier kam:
1028=80, 80-16=64. Doch ein Midchen sagte: ,,Das ist doch wieder das Doppelte von 48,
und das weif3 ich schon, das ist 32. Also 64. Den Rest der Stunde beschiftigten wir uns
damit, ob 8¢ wirklich immer das Doppelte von 4¢ ist und nahmen dann auch noch 2¢ mit dazu.

Was zu solchen Aufgabenpickchen fiihrte (siehe auch Arbeitsblatt Anhang Seite 66):

206=12
406=24
8+6=48

Ich bin mir noch immer nicht sicher, ob es nicht zu schnell war, doch schon in der nichsten
Stunde wollten die Kinder die letzte Liicke auf unserer Maltafel fiillen und so berechneten wir
77 aus den Konigsaufgaben 5¢7 und 2¢7 ,wie wir es anfangs mit der Fiinferreihe gelernt und
zwischendurch immer wieder wiederholt hatten.

Die restlichen Malaufgaben mit 7 kannten die Kinder ja schon als Tauschaufgabe, trotzdem
iberlegten wir uns noch einmal gemeinsam, wie wir sie aus den Konigsaufgaben errechnen
konnten.

Wie nach jeder Reihe wurden die Konigsaufgaben memoriert, was nicht mehr schwer war, da

die meisten sie schon konnten.

4.4 Malreihen iiben

Im Anhang habe ich noch einige Arbeitsblitter und Spiele hinzugefiigt, die mir fiir das Uben
des Einmaleins geeignet erscheinen.

Besonders gut gefallen mir die Maldreiecke (siche Anhang Seite 67-69), da diese den
Anreizcharakters eines Ritsels besitzen. AuBlerdem kann man mit ihnen auch gut
differenzieren, es gibt verschiedene Schwierigkeitsstufen, und bessere Schiiler konnen fiir

andere selbst Maldreiecke erfinden. Solche Maldreiecke (auch leere) lassen sich auch sehr gut



als Karteikarten herstellen, die laminiert mit wasserloslichen Stiften immer wieder bearbeitet

und neu beschrieben werden konnen.

Ahnlichen Charakter besitzt auch die Ubung ,,Tabula rasa“, bei der die fehlenden Zahlen

erginzt werden miissen (sieche Anhang Seite 70).

Auch der Einmaleins-Trainingsplan ist eine gute Idee. Hier konnen die Kinder jene Aufgaben

eintragen, die ihnen besonders schwer erscheinen (siehe Anhang Seite 71).

Alle die Lernspiele anzufiigen, die die Kinder verwendeten, wiirde den Rahmen der Arbeit

sprengen. Die meisten sind wahrscheinlich ohnehin bekannt, und ich mochte nur jene

anfiithren, die die Kinder am liebsten zur Hand nahmen:

Rechendicher: Ein in der Mitte gefaltetes Blatt (sieht aus wie ein Dach), auf der einen Seite
stehen die Aufgaben, auf der anderen die Aufgaben mit Hilfsaufgaben und Losungen (in
Partnerarbeit: Das Kind auf der Seite ohne Losung liest die Aufgabe vor und rechnet sie
aus. Das Kind auf der anderen Seite kann die Losung kontrollieren bzw. bei
Schwierigkeiten mit der Hilfsaufgabe weiterhelfen.)

Einmaleinsmiihle (Auswahl einer Miihle sieche Anhang Seite 72)

Einmaleinsbingo (Auswahl eines Bingos siehe Anhang Seite 73)

Einmaleinshaus (Auswahl zweier Hiuser siche Anhang Seite 74)

Einmaleins - Schnapsen: Die Einmaleinsaufgaben ohne Losung werden auf Karten

geschrieben. Wie beim normalen Schnapsen erhilt jeder 5 Karten, alle anderen werden
abgelegt. Ein Kind spielt aus, das andere muss versuchen, durch eine Karte mit hoherem
Ergebnis die ausgespielte Karte zu ,,stechen”. Es werden immer wieder so viele Karten
aufgenommen, wie man abgelegt hat. Wer am Ende die meisten Karten gestochen hat, hat
gewonnen. Hier konnen auch mehr als 2 Kinder spielen, was das Spiel schwieriger macht.

Einmaleins- Memory

Einmaleins-Domino: Einige Dominoreihen habe ich mit Hilfsrechnungen hergestellt (siehe

z.B. Anhang Seite 75)




5. AbschlieBende Gedanken

Jetzt ist es Anfang April. Wir haben alle Einmaleinsaufgaben gelernt. Die Kinder konnen die

Einmaleinsaufgaben unabhingig von der Reihe, also durcheinander, gut 16sen. Etwa 2/3 der
Klasse hat bereits alle Aufgaben automatisiert. Was aber viel wichtiger ist: Alle wissen sich
zu helfen, wenn sie einmal eine Aufgabe vergessen haben.

Wenn ich an meine bisherigen zweiten Klassen zuriickdenke, muss ich sagen, dass ich noch
nie ein so entspanntes und angstfreies Lernen der Malreihen miterlebt habe. Zwar ,.konnten*
die Kinder um diese Zeit auch schon die Inreihen zu den gelernten Malreihen, doch nur die
Kinder mit besten Gedichtnisleistungen konnten die Malreihen durcheinander wirklich gut.
Ich mochte jetzt nicht sagen, dass alles ganz ohne Probleme funktioniert hat. Das wire wohl
auch kaum moglich, da jede Gruppe aus vollig unterschiedlichen Personen zusammengesetzt
ist. Doch selbst eines meiner schwichsten Kinder, das eine ausgeprigte Rechenschwiche hat,
kann sich mit den Hilfen auf den Kértchen und der Zuhilfenahme des Punktefeldes jene
Rechnungen ausrechnen, fiir die es schon genug Hintergrundwissen hat. (Zur Erkldrung: der
Bub beherrscht die Uberschreitung von ZE+/-ZE noch nicht. Das heift, er wire mit vielen
Rechnungen iiberfordert. Aus diesem Grund hat er auch noch nicht alle Malreihen
mitgemacht, sondern arbeitet in seinem eigenen Tempo daran. Momentan beherrscht er 2e,
102,5¢ und 9+. Es macht ihn total stolz, sich Malrechnungen ausrechnen zu konnen, da er eine
sehr schlechte Gedéchtnisleistung hat und sich die Malsétzchen einfach nicht merken kann. Er
ist als eines jener Kinder, von denen man gesagt hitte: Du hast eben noch nicht genug geiibt.
Diese Frustration bleibt ihm jetzt erspart, nicht nur deshalb, weil ich ganz genau weil3, dass er
iibt, sondern weil ich nun auch weil}, welche Voraussetzungen notwendig sind, um das
Einmaleins zu bewiltigen.)

Schwierigkeiten traten bei einigen Kindern auf, insofern sie sich nicht mehr sicher waren,
welche Zahl sie z. B. von 5¢4 auf 6°4 dazugeben sollten. Sie verwechselten also Multiplikand
und Multiplikator. Ich muss ehrlich sagen, dass ich damit nicht gerechnet hitte, da wir das
wirklich sehr oft geiibt und besprochen hatten. Als ich das bemerkte, wiederholte ich mit
diesen Kindern noch einmal die Handlungen und erinnerte sie an unsere alte Sprechweise.
AuBerdem forderte ich sie auf, sich die Rechung immer am Punktefeld mit dem Winkel zu
zeigen, sodass sie eine Kontrolle hatten, bis die Sicherheit beim Unterscheiden zwischen
Multiplikator und Multiplikand vorhanden war.

Am besten half meines Erachtens immer wieder, an die genau formulierten Anweisungen zu
erinnern. Denn dann sagten die Kinder meist: ,,Ach ja, so oft muss ich gehen und so viele

muss ich holen. Wenn ich einmal weniger gehe, hole ich einmal so viele weniger.



Eine zweite Schwierigkeit — die sich als sehr zeitaufwindig herausstellte - war das Beschriften
der Karteikdrtchen mit den Hilfsaufgaben. Wie schon berichtet, musste das dann mit einigen
Kindern oft in der Forderstunde durchgefiihrt werden. Aullerdem bin ich mir nicht sicher, ob
alle Kinder wirklich alleine entscheiden konnen, welche Aufgabe fiir sie hilfreicher ist. Um
das herauszufinden, briauchte man wahrscheinlich doppelt so viele Mathematikstunden oder
Einzelforderung. Wir haben auch versucht, dass gute Schiiler den Kindern helfen, die sich mit
dem Herausfinden der Hilfsaufgaben schwer taten. Oft war es aber so, dass die besseren
Schiiler den anderen ihre eigenen Hilfsaufgaben als die beste Hilfe angaben, was ja nicht
unbedingt richtig sein muss. Wie man dieses Problem am besten 16sen kann, weif3 ich auch
jetzt noch nicht. Ein Vorschlag wire vielleicht, Hilfsaufgaben schon auf die Riickseite der
Kirtchen zu kopieren was aber, wenn mehrere Hilfsaufgaben da stehen, fiir schwichere
Kinder wieder sehr verwirrend sein kann. Und gerade sie brauchen ja die Hilfe.

Ein gravierender Fehler, den ich in diesem Schuljahr gemacht habe, war, dass ich die Eltern
nicht ganz genau iiber mein Vorhaben informiert hatte. Ich hatte ihnen zwar am Elternabend
erklart, dass wir das Einmaleins dieses Jahr anders als iiblich lernen wiirden und einen ganz
kurzen Einblick gegeben, doch das war meines Erachtens viel zu wenig. Bei meiner nédchsten
zweiten Klasse werde ich einen eigenen Elternabend zum Thema Einmaleins veranstalten, bei
dem dann mit den Eltern ganz genau besprochen wird, wie wir das Einmaleins erarbeiten und
wie sie ihren Kindern helfen kénnen.

Aber ich war ja selbst anfangs etwas skeptisch und wagte mich erst im Laufe des Jahres
immer mehr weg vom Ublichen und hin zum Neuen. Bestimmt werde ich beim niichsten Mal
wieder vieles anders machen, vor allem die Kinder noch selbstindiger das Einmaleins
entdecken lassen. Doch ich glaube, es war schon ein sehr groBer Schritt in die richtige
Richtung.

Im GroBlen und Ganzen war es eine wirklich tolle Erfahrung, dass ,,man‘ das Einmaleins eben
nicht nur auswendig lernen muss, sondern dass die Kinder verstehen kénnen, worum es beim
Malnehmen eigentlich geht.

Nachdem ich diese Schuljahr so gearbeitet habe mochte ich abschlieBend noch eines
anmerken:

Kinder die das FEinmaleins nicht konnen, sind weder faul noch dumm, sie hatten

wahrscheinlich nur nie die Moglichkeit es - im wahrsten Sinne des Wortes - zu BEGREIFEN.



6. Anhang

Verwandtschaft zwischen den 1mall Reihen

am Beispiel der 2er-, 4er-, 8er-, und 10er-Reihe

Jede Gruppe (jedes Paar) bekommt 80 Plittchen oder Wiirfel

Anschauungsmaterial fiir den Lehrer zur Erkldarung

Im Sitzkreis liegen 20 grofBe Plittchen oder Wiirfel

OO000O O0O0O0O0
OCOO0O00O OO0

Die Kinder bilden die entsprechenden Malaufgaben, zeigen die Aufgaben (Wie sie sie
gesehen haben) und schreiben sie auf.

2¢10=20

102 =20

Nun werden die Plittchen systematisch Plidttchen fiir Pldttchen verschoben, bis neue

Malaufgaben entstehen. ( hier noch 45 und 5¢4)

Konnen keine weiteren Losungen gefunden werden wird ermittelt in welchen Reihen das
Ergebnis 20 vorkommt:
20 kommt in der 2er-, 4er-, Ser- und 10er-Reihe vor.

Der Arbeitsauftrag konnte wie folgt lauten:

Wiihle eine Ergebniszahl aus der Ser-Reihe.
Versuche maoglichst viele Malaufgaben mit dieser Ergebniszahl zu legen und

aufzuschreiben.

Bei welchen Ergebniszahlen findest du die meisten Rechnungen?

Das Ziel dieser Aufgabe ist, dass die Kinder erkennen, dass die verschiedenen Reihen
Gemeinsamkeiten haben, und alle Zahlen aus der 8er-Reihe auch in der 2er- und 4er-Reihe

vorkommen. Denn man kann die 8 auch als 2¢4 legen.

vgl.: MAAK, Angela, 2003, Seite 42
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Lernkartei zum Einmaleins A?25

das Einmal Wie rechnest du?
T Welche Aufgaben kannst du schon?

10 - =

Wie rechnest du?

das Einmal Welche Aufgaben kannst du schon?

0 - =
1- =
2. -
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Die Einmaleins-Tabelle A 23
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2. Schuljahr

entnommen aus: RADATZ, H., SCHIPPER, W., DROGE, R. und EBELING, A.: Handbuch fiir den Mathematikunterricht, 2. Schuljahr,
1998, Seite A 23

Schroedel

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007



00000 O 00 00000
00000 O 00 00000
OO0O0O0O O oJe) oJoJoJole
00000
00000
00000
00000 00000 000 0000
00000 ©OOOO 000 0000
00000 8888
00000
00000 O000
00000 0000
00000
00000
00000
00000 00 | OO0O 000
00000 OO0 | 0000 000
00000 00 | OO0O 000
00000 00 | OO0O 000
00000 00 | OO0O 000
00000 00 | 0000 000
00000 OO0 | OOOO 000
00000 OO | OO0O 000
00000 OO | 0000 000
00000 0O 000




00000 00
ooooovww
00000
5098 00000 00 50000 000
0000 550600 600 00000 000
00000 000
00000 000
wwww 00000 000
hatels 00000 000
5000 000 00 00000 000
5500 000 00 00000 000
00000 000
00000
00000
00000
00000
600 wwwww 00 00000
OJO)
ww 00000 00 wwwww
00000 00

O000O0




2+3

4.5

4.3

74

32

76

oflé

-7

3+ 3




30

32

0°9

79

20

b4

10-7

9:4

10-3




Seite 46 von 80

MAL und PLUS

Schreibe zu den Bildern eine Malaufgabe und eine Plusaufgabe!

P99
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Male zu den Aufgaben ein Bild und schreib die andere Aufgabe!

® 2+2+2+2

ONO
T

® 3+3+3+3+3




Zeichne zu den Aufgaben ein passendes Bild und schreibe die andere Aufgabe
dazu!

®
® b+b+b+6
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Hunderter-Punktefeld mit Abdeckwinkel
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Tipp: ev. etwas vergrofern

Hunderterfeld entnommen aus: RADATZ, H., SCHIPPER, W., DROGE, R. und EBELING, A.: Handbuch fiir den Mathematikunterricht, 2.
Schuljahr, 1998, Seite A 21 (verkleinert)
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Orientierungsibungen am Hunderter-Punktefeld
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» Wie viele Punkte sind es?

in einer Reihe in einer halben Reihe
in einer Spalte in einer halben Spalte
in zwei Reihen in einem halben Feld
in vier Spalten in einem Viertelfeld
» Male an.

20 Punkte in Rot 50 Punkte in Blau 70 Punkte in Griin
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PIEPER, Helga: Orientierungsiibungen am Hunderter-Punktefeld. In: Kallmeyer (Hg.): Grundschule

Mathematik, Velber 2/2004. Material-CD
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Lege und rechne!

Aufgabe: #mal 8

Rechnung:

5+I5+10+6  [Soeet- o
~56 eed

0 mal 4 6 mal &4

3 mal # £ mal &

4 malB 8 mal 9

aus: WITTMANN / MULLER: Handbuch produktiver Recheniibungen, Band 1, Anhang,
Seite 2/7



TEXTAUFGABEN SORTIEREN

Die Textaufgaben werden zu Kdartchen geschnitten und
auf der Ruckseite mit MAL bzw. UND markiert (oder mit
verschieden farbigen Punkten). Die Kinder sollen
erkennen, ob eine Malaufgabe oder eine Plusaufgabe
zur Losung notwendig ist und sie unter diesem Aspekt
sortieren.

Das Ausrechnen ist in diesem Stadium noch nicht
notwendig.



Lege hier alle Kartchen hin, bei denen du MAL rechnen kannst!
Kontrolliere, wenn du fertig bist die farbigen Punkte auf der
Ruckseite!

Lege hier alle Kartchen hin, bei denen du UND rechnen musst!
Kontrolliere, wenn du fertig bist die farbigen Punkte auf der
Ruckseite!




In der Klasse stehen 4 Tischgruppen.
An jeder Tischgruppe sifzen 4 Kinder.

Wie viele Kinder sind in der Klasse®

Max hat 5 Murmeln. Seine Oma schenkt

ihm noch 4 Murmeln dazu. Wie viele
Murmeln hat er jefz{®

Alex isf krank. Er muss 3mal am Tag 2
Tabletten essen.

Wie viele Tabletten isst er an einem

2

Tag®

Lukas darf jeden Tag zwei Zuckerl

essen. Wie viele Zuckerl isst er in einer

Woche (=7 Tage)®

Kairin hat ein Compuferspiel mit
Hunden. In ihrem Spiel haf sie
3 Hunde daheim und 2 Hunde in der

Hundepension.
Wie viele Hunde hat sie®

Muffi kauft im Supermarkf

3 Packungen Eier.
In jeder Packung sind 10 Eier.

Wie viele Eier kauff sie®

Sandra schenkt ihrer Mutfer zum

Geburlstag 5 Rosen. |hr Bruder schenkf
ihr 4 Rosen.
Wie viele Rosen hat die Mutfer®

In einem Minisackchen Gummibarchen
sfecken 10 Stuck.

Wie viele Gummibérchen sind in 5
Sackchen®




Tom hat in seiner Tasche vier 10 Cenf

Stucke.
Wie viel Cent hat er®

Tina hat 20 Cent und bekommf noch
40 Cent dazu.
Wie viel Cent hat sie®

Das fapfere Schneiderlein fangf jeden
Tag 7 Fliegen.
Wie viele Fliegen féngt es an 4 Tagen®

Jeder der sieben Zwerge hat zwei
Mutzen.
Wie viele Mutzen haben sie zusammen

2

Schneewitichen {lickt die Hosen der

# Zwerge. Am Vormittag flickf sie 2
Hosen und am Nachmittag flickf sie 3

Hosen. Wie viele Hosen sind jelzt

geflickt®

Susi entdeckt im Huhnerstall zwei
Nester. In einem liegen 3 Eier, im
anderen Nesf liegen 5 Eier.

Wie viele Eier hat Susi entdeckt®

Dornréschen pflickt Rosen im
Schlossgarten. Sie pfliickt 5 rofe Rosen
und 3 rosa Rosen.

Wie viele Rosen hat sie zusammen?®

Toni hilff seinem Vater jeden Tag
2 Stunden im Garten.
Wie viele Stunden hat Toni seinem

Vater nach 5 Tagen geholfen®




Karl rechnef 3 Rechnungen. Regina
rechnet 4mal so viele.

Wie viele Rechnungen hat sie
gerechnef®

Michi hat 7 Steine in seiner
Hosentasche. Er steckt noch 5 Steine
dazu.

Wie viele Sfeine haf er gesammelf

Der Backer verpack! immer 5 Semmeln
in eine Tasche.

Wie viele Semmeln braucht er fur 3
Taschen®

Andrea hat 4 Zehner in ihrer Geldborse.
lhre Oma gibf ihr noch einen dazu.

Wie viel Geld hat sie nun®

Anna soll Blumen firr ihren
Geburistagstisch pflucken. Die Muffer
méchfe 3 Vasen aufsfellen und in jede
Vase 5 Blumen geben.

Wie viele Blumen muss Anna pfliicken®

Rudi méchte jeden Tag 12 Seiten in

einem Buch lesen. Er liesf in der Frih 3

Seifen, zu Miffag 4 Seiten und am

Abend 3 Seiten.
Haf er die 12 Seifen geschafft®

Hannes méchte 4 Goldfische kaufen.
Einer kosfet 3 €.
Wie viel muss er bezahlen®

Nemo kauff einen Goldfisch um 3€ und
einen Dokforfisch um 6 €.

Wie viel muss er bezahlen®




Ulli fuffert seine 5 Kaninchen. Jedes
bekommt 4 kleine Stucke Brof.
Wie viele Stuckchen Brot muss Ulli

schneiden®

Sabine und ihre Freundin sammeln
Kastanien. Sabine hat 8 Kastanien
gesammell, ihre Freundin 7 Kastanien.

Wie viele haben sie zusammen?®

Tim rechnef 5 Spalfen im Rechenbuch.
Jede Spalie haf 8 Rechnungen.
Wie viele Rechnungen hat Tim

insgesamf gerechnef®

Jan spielf mif seiner Eisenbahn. Sie haf
#Wagons. Auf jeden Wagon ladf Jan 6
Bausteine.

Wie viele Bausteine kann er aufladen®

Ina hat einen Hasen. Er frisst jeden Tag
2 Karottfen.

Wie viele Karoffen muss Ina fiir 5 Tage

einkoufen?

Thomas schieBt beim FuBballspiel 3

Tore, sein Freund Max schieBf 2 Tore.
Die andere Mannschaff erzielf kein Tor.
Mit wie viel Toren gewinnf das Team

von Thomas®

Rosi kauft 3 Packchen Kaugummi. In
jedem Packchen sind 5 Sfuck.

In Rosis Klasse sind 16 Kinder. Reicht

das fur alle®

Anne hat funf Freundinnen eingeladen.
Jede Bekommt von Anne 9
Gummibarchen.

Wie viele Gummibarchen braucht sie®




Wir nehmen alles ZWEI MAL! 2
(Erinnere dich an den Spiegel oder nimm ihn zu Hilfe!)

Zeichne und rechnel

24 = 2ebH= 26 =

Schreib die passende Malaufgabe dazu!
COOCO OO
OCC0D OO

00000 000 | 00000 OO0 |
00000 000 | CO000 0000 |
1+1= T+7=
2¢1= 2 =
2+2=__ 4+4= 8+8=__

202=___ 204=__

3+3=___ 6+6=___

203=__

5+5= 29 =

2¢D=___ 210 =__



Anleitung fur den Karteikasten

Auf die Vorderseite der Kartchen kommt die Malrechnung. Auf
die Ruckseite schreiben die Kinder die Hilfsaufgabe(n) und
klein die Losung.

Der Karteikasten ist in funf Facher unterteilt. Die neuen
Kartchen kommen in Fach1. Die Kdrtchen im 1. Fach sollten
taglich wiederholt werden: Kartchen lesen, Antwort Uberlegen,
umdrehen und kontrollieren.

War die Antwort richtig, wandert das Kartchen in Fach 2, war
die Antwort falsch, bleibt das Kartchen in Fach 1. Fach 2, 3, 4
und 5 werden erst bearbeitet, wenn sich im Fach davor keine
Aufgabenkartchen mehr befinden.

Doch auch dann gilt: War die Antwort richtig, wandert das
Kartchen ein Fach weiter. War die Antwort falsch, wandert das
Kartchen zurtck in Fach 1.

Weiters wdre es sinnvoll, noch nicht spontan gewusste
Aufgaben nicht sofort zurickzugeben, sondern sie noch einige
Male zu memorieren. Erst dann sollte das Kartchen
zuruckgeordnet werden.

Am besten wdre es, wenn die Kinder nach einer kurzeren
Pause die zuletzt noch nicht spontan gewussten und
memorierten Aufgaben noch einmal bearbeiten wirden. So ist
der Erfolg der Lernkartei am groBten.

(vgl. Anleitung auf der kleinen Lernbox vom AOL-Verlag,
und www.rechenschwaeche.at/ Einmaleinsstorungen)




Die Konigsaufgabe hilft dir beim Rechnen!

2°-5=_ 5°5=__
3.-5= 6 5=
2°-5=_ 10-5=__
7-5= 8 5=
10 - 5=__ 2°-5=__
9:-5= 4 5=

VWOMS 1 -5= 2-5=_ 5-5= 10-5=_
3-5=_ 7°5=_
4 5= 5-3=
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NAME: KLASSE:

Das kann ich schon ...

Einmaleins

Wie immer kann ich mir die Aufgaben aussuchen,
bei denen ich mir schon sicher bin.

Bei meinen Aufgaben hat mir

geholfen.

o Schreibe die LEICHTESTEN Einmaleinsaufgaben auf, die du kennst.

9 Schreibe die SCHWERSTEN Einmaleinsaufgaben auf, die du kennst.

o Schreibe ALLE ANDEREN Malaufgaben auf, die du schon kennst.

o Schreibe dazu auch PLUSAUFGABEN auf.

KURHOFER, D. & SZACKNYS-KURHOFER, S., 2/2004. Material-CD

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007



Fallt dir bei den Rechnungen etwas auf?

2.1=_ 2.6=_
4-1= 4-6=_
2.2= 2.7=
4-2= 4-7=
2.3= 2.8=
4-3= 4-8=
2. 4= 2.9=
4-b= 4-9=
2.5= 2.10=_
4 - 5= 4

Mir fallt auf:




Denk daran: Auch die verfauschfe Aufgabe hilft dir!

3-4 0000
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Versuche diese Rechnungen zu losen! Denk an die Hilfen!

2' :_ :_
2 4= 4=
6 :_ 4 :_
6 4= 4 - 4=
3-2=__ 8-2=_
3:-4=__ 8 4=
5:-2=__ 10-2=__
5:-4=__ 10- 4=
Zeichne!

64 46




Die Konigsaufgabe hilft dir beim Rechnen!

3-4= 6 4=
2-4=__ 10 4=___
5-4= 2 4=
7 4=__ 8- 4=__
10" 4=__ 2 4=__
Q- 4= 4+ 4=

Denk nun selbst an die Konigsaufgaben und rechne aus!
Wenn du mochtest schreib die Aufgabe, die dir geholfen hat dazu!

OVOMS 1+ 4= 2 4= 5-4=_ 10 4=
6 4= 8- 4=
4 - 4= 4 2=




Entdeckst du die Verwandtschaft?

1-2=__ 2-2=__ 5-2=__ 10-2=__
1-4=_ 2-4=_ S-4=_ 10-4=__
1-8=_ 2-8=_ 5-8=_ 10-8=_
Welche Aufgabe hilft dir besser?
3:-4=__ 4-4=_ 6:-4=__ /4=
3:8=__ 4-8=__ 6:-8=__ 7-8=__
loder loder loder l oder
2:8=__ 5:8=__ 5:-8=__ 5:8=__
3:8=__ 4-8=__ 6:-8=__ 2:-8=__
oder meine eigene Rechnung 7 8=—
!
8-4=_ 9-4=
8-8=_ 9-8=_
| o Jocer Kreise die Rechung,
die dir besser hilft
10-8=__ 10-8=__ mit einem Farbstift
2:8=__ 9-8=__ einl
8:-8=__

oder meine eigene Rechnung

’




Maldreiecke €)

» Trage Zahlen so ein, dass die benachbarten Kreise
das Produkt auf der Verbindungslinie ergeben

& —% &
¥ = {

30 20 54

7<% ®
P % ¥

15 21 36

HINZE Gabriele: Maldreiecke. In: Kallmeyer (Hg.): 2/2004. Material-CD

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007
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Maldreiecke @

» Trage Zahlen so ein, dass die benachbarten Kreise
das Produkt auf der Verbindungslinie ergeben

$r—<% ®r—%
A S A ®
56 35 63 / 28

HINZE Gabriele: Maldreiecke. In: Kallmeyer (Hg.): 2/2004. Material-CD

' Katimeyer Verlag Grundschule Mathematik 12 12004

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007
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Maldreiecke €)

» Trage Zahlen so ein, dass die benachbarten Kreise
das Produkt auf der Verbindungslinie ergeben

<%
3 3
72 32
2 ®
& %
27 27

© Kallmeyer Verlog Grundschule Mathematik 1212004

HINZE Gabriele: Maldreiecke. In: Kallmeyer (Hg.): 2/2004. Material-CD

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007
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Name

Klasse

Datum

Tabula rasal

6|7/819
I
3
?
2
5135
2 10
9) 18
1 M
2 110
15112
32|24
18 |54

Erganze die richtigen Zahlen!

2|3
e 28
5 30
6
14
3
6|8 (1216
18
21
27
3 o
12
7135
32
18

aus: WITTMANN / MULLER, 1994, Anhang, Seite 2/18

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007

Klett Schulbuchverlag GmbH, Stuttgart 1993

© Ernst
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Mein Einmaleins-Trainingsplan

» Trage alle schweren Aufgaben der Reihe nach ein.
Beginne bei der Finferreihe.
Trage keine Tauschavufgaben ein.

» Markiere im Laute der Zeit die Aufgaben, die du sicher und schnell I6sen kannst.

5er-Reihe 25
5.5
6er-Reihe
7er-Reihe
8er-Reihe
9er-Reihe

& Kallmeyer Verlag Grundschule Mathematik |2 1 2004

HINZE Gabriele: Trainingsplan. In: Kallmeyer (Hg.): 2/2004. Material-CD

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007
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Einmaleins-Miihle

Das brauchst du:

* Einen Partner

* Einen zehnseitigen Wiirfel (oder 2 normale Wiirfel, bei denen die 6 mit einer O

iiberklebt wurde);

* Spielsteine (Knopfe, Wiirfel ...) fiir jedes Kind eine andere Farbe
Spielanleitung:
Ihr wiirfelt abwechselnd und nehmt die gewiirfelte Zahl mit der Grundzahl (in der Mitte des
Brettes) mal. Nehmt einen eurer Spielsteine und legt ihn auf die Ergebniszahl. Wer eine 10
oder eine 0 wiirfelt, darf dem Gegner einen bereits gesetzten Spielstein vom Brett nehmen.
Sieger ist, wer zuerst eine geschlossene 3er-Reihe mit seinen Spielsteinen erreicht (waagrecht,
senkrecht oder auch diagonal).
Seid ihr euch bei einer Rechnung nicht einig kontrolliert mit dem Punktefeld!

SCHWARZENBERGER L4,
Lenr - und Urtemcmsmine
2114 GroBrubach - Tel 02283 84 553|  4P

aus: SCHWARZENBERGER, Leopold, Seite 100

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007



Einmaleins Bingo

Anleitung: VergroBert kopieren, Die drei
Spieltafeln ausschneiden, die linglichen
Kirtchen einzeln ausschneiden

Es konnen bis zu 4 Kinder mitspielen.

Jedes Kind benétigt Spielsteine (Knopfe...)
Ein Kind bekommt die Kértchen, die drei
anderen je eine Spielplatte.

Das Kind mit den Kirtchen liest die Aufgabe
ohne die Losung vor. Die drei anderen
besetzen ihr Feld mit der richtigen Losung
mit einem Spielstein. (Kontrolle durch das
Kind mit den Kértchen) Gewonnen hat, wer
zuerst 4 Spielsteine in einer Reihe senkrecht,
waagrecht oder diagonal liegen hat.
Variante: Hilfsaufgabe auf der Riickseite der
Kiértchen zum Vorlesen bei Schwierigkeiten.

16 8 28 20

32 20 36 32

24 40 16 40

32

28

24

32

16

12

28

36

20

36

40

16

12 32

24

28 4

36

16

20 0

28

40 32

24

4e1=4

4+2=8

443=12

4+4=0

4+5=20

446=24

47=28

4+8=32

4+9=36

4+10=40

1e4=4

2+4=8

3e4=12

404=16

9+4=36

5+4=20

Be4=24

7+4=28

8+4=32

10+4=40

0+4=0

4+0=0

Kirtchen einzeln

ausschneiden
h
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Einmaleins-Haus

Du brauchst: einen Partner, fiir jeden 10 Plittchen in einer andern Farbe, einen 10er-Wiirfel

Ihr wiirfelt abwechselnd. Jeder nimmt die gewiirfelte Zahl mit der Einmaleinszahl im Dach
des Hauses mal und besetzt das zugehorige Ergebnisfeld. Wiirfelst du eine 1 hast du Gliick:
Du darfst dir zum Malnehmen eine Zahl zwischen 2 und 10 aussuchen. Rauswerfen ist
erlaubt.

Gewonnen hat, wer zuerst drei Steine in einer Reihe, Spalte oder Diagonale besetzen konnte.

72 | 81 90
36 | 27 | 45
63 54 | 18

HINZE Gabriele: Stationenlernen. In: Kallmeyer (Hg.): 2/2004. Materialpaket

FOHRINGER Gabriele: Einmaleins einmal anders, 2007
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